
 

 

                     0797771137أ : هيثم حرب          
 

 2مكثف ف 

1 

 
 

:  ∫
𝟏

𝒙 − 𝟏

𝒆𝟐

𝒆

 𝒅𝒙     𝟏) قيمة 

𝒂) 𝐥𝐧 |𝒆 + 𝟏|             𝒃) 𝐥𝐧 |𝒆𝟐 + 𝒆 + 𝟏| 

𝒄) 𝐥𝐧 |𝒆𝟐 + 𝒆|          𝒅) 𝐥𝐧 |𝒆𝟑 − 𝟏| 

 الحل ✓

 
= 𝐥𝐧|𝒙 − 𝟏|

 
|

𝒆

𝒆𝟐

 

= 𝐥𝐧 |𝒆𝟐 − 𝟏| − 𝐥𝐧 |𝒆 − 𝟏| 

= 𝐥𝐧 |
𝒆𝟐 − 𝟏

𝒆 − 𝟏
| 

= 𝐥𝐧
(𝒆 − 𝟏)(𝒆 + 𝟏)

𝒆 − 𝟏
 

= 𝐥𝐧|𝒆 + 𝟏|                                   (𝒂) 

 

:  ∫ √𝟒𝒙𝟐 − 𝟏𝟐𝒙 + 𝟗
𝟏

𝟎

 𝒅𝒙     𝟐) قيمة 

𝒂)  𝟎                        𝒃)  − 𝟐 

𝒄)  − 𝟒                   𝒅) 𝟐 

 الحل ✓

∫ √(𝟐𝒙 − 𝟑)𝟐 𝒅𝒙
𝟏

𝟎

 

∫ |𝟐𝒙 − 𝟑|𝒅𝒙
𝟏

𝟎

 

=  ∫ 𝟑 − 𝟐𝒙 𝒅𝒙
𝟏

𝟎

 

= 𝟑𝒙 − 𝒙𝟐|𝟎
𝟏 

= 𝟑 − 𝟏 = 𝟐 
(𝒃)   

 

 

ال  3 انححاااايت نح     ا      𝒇(𝒙)( إذا كاااايل الاااا  

𝟐𝒙)يساااااااااااااااااااي     + ال  ح     (𝟕 ا      كاااااايل ا     

,𝟐)بين قطة  𝟏𝟎)  : ال هي
 فإل  يعدة ا    

𝒂)𝒇(𝒙) = 𝒙𝟐 + 𝟕𝒙 + 𝟐 

𝒃) 𝒇(𝒙) = 𝒙𝟐 + 𝟕𝒙 

𝒄) 𝒇(𝒙) = 𝒙𝟐 + 𝟕𝒙 − 𝟖   

𝒅) 𝒇(𝒙) = 𝒙𝟐 + 𝟕𝒙 + 𝟏𝟎 

 الحل ✓

𝒇′(𝒙) = 𝟐𝒙 + 𝟕  

𝒇(𝒙) =  ∫ 𝟐𝒙 + 𝟕 = 𝒙𝟐 + 𝟕𝒙 + 𝑪 

𝒇(𝟐) = 𝟒 + 𝟏𝟒 + 𝑪 = 𝟏𝟎 

𝑪 = −𝟖  

𝒇(𝒙) = 𝒙𝟐 + 𝟕𝒙 − 𝟖 

:  ∫
𝒆𝒙

𝒆𝒙 + 𝟏

𝟏

𝟎

 𝒅𝒙     𝟒) قيمة 

𝒂)  𝟏                           𝒃) 𝐥𝐧 |𝒆 + 𝟏| 

𝒄) 𝐥𝐧 |
𝒆 + 𝟏

𝟐
|           𝒅) 𝐥𝐧 |𝟐𝒆 + 𝟏| 

 الحل ✓

 انبسط = اشتقة انحقيم 

 
= 𝐥𝐧|𝒆𝒙 + 𝟏|

 
|

𝟎

𝟏

 

= 𝐥𝐧 (𝒆 + 𝟏) − 𝐥𝐧𝟐 

= 𝐥𝐧 (
𝒆 + 𝟏

𝟐
) 

 

 إجيبيت  ر ة انعح 

𝒙𝟐√ك  أل  ذ ت = |𝒙| 

𝟐 × −𝟑 = 𝟎  
𝟐𝒙

𝟐
=

𝟑

𝟐
  

 

 𝟑 − 𝟐𝒙      𝟐𝒙 − 𝟑 

𝟑

𝟐
 



 

 

                     0797771137أ : هيثم حرب          
 

 2مكثف ف 

2 

ال5 ع ااااد   𝒇( إذا كاااايل الاااا  انححاااايت نح     ا    

,  𝒙) ان قطة 𝒚)     𝟐يسااي𝒙   ال  كيل ا     ا    

𝒇  𝟏) ح  بين قطة, 𝟒)  : ال هي
 فإل  يعدة ا    

𝒂)𝒇(𝒙) = 𝒙(𝒙 + 𝟏) 

𝒃) 𝒇(𝒙) = 𝒙𝟐 + 𝟑 

𝒄) 𝒇(𝒙) = 𝒙𝟐 − 𝟑    

𝒅) 𝒇(𝒙) = 𝟑𝒙𝟐 + 𝟑 

 الحل ✓

𝒇′(𝒙) = 𝟐𝒙  

𝒇(𝒙) =  ∫ 𝟐𝒙 𝒅𝒙 = 𝒙𝟐 + 𝑪 

𝒇(𝟏) = 𝟏 + 𝑪 = 𝟒 

⟶ 𝑪 = 𝟑  

𝒇(𝒙) = 𝒙𝟐 + 𝟑                      (𝒃) 

ع اااد    𝒚إذا كااايل الااا  انححااايت نح     انع  اااة  (  6

,𝒙)ان قطاة   𝒚)     يسااااااااااااااي
−𝟐𝒙

𝟐 − 𝒙𝟐
 كايتاا ان قطاة   

(𝟏, :   𝒚 قع على ا   يهي فإل  يعدة  (𝟐−  هي

𝒂) 𝒚 = 𝐥𝐧 |𝟐 − 𝒙𝟐| + 𝟐 

𝒃) 𝒚 = 𝐥𝐧 |𝟐 − 𝒙𝟐| − 𝟐 

𝒄)  𝒚 = 𝐥𝐧 |𝟐 − 𝒙𝟐|    

𝒅) 𝒚 = 𝐥𝐧 |𝟏 − 𝒙𝟐| 

 الحل ✓

𝒚′ =
−𝟐𝒙

𝟐 − 𝒙𝟐
 

𝒚 =  ∫
−𝟐𝒙

𝟐 − 𝒙𝟐
 𝒅𝒙 

= 𝐥𝐧 |𝟐 − 𝒙𝟐| + 𝑪 

𝒚(𝟏) = 𝐥𝐧 |𝟐 − 𝟏| + 𝑪 = −𝟐       𝑪 = −𝟐 

𝒚 = 𝐥𝐧 |𝟐 − 𝒙𝟐| − 𝟐                (𝒃)  

ال  (  7 ع اااد    𝒇إذا كااايل الااا  انححااايت نح     ا    

,𝒙)  ان قطة   𝒚)     𝟐يسي𝒙 − 𝟑√𝒙        كيل ا 

باااااااينا اقاطاااااااة   ال  احا   ,𝟒)ا  ا   فاااااااإل  ااااااايعااااااادة    (𝟐−

 : ال هي
 ا    

𝒂)𝒇(𝒙) = 𝒙𝟐 − 𝟐√𝒙𝟑 + 𝟐 

𝒃) 𝒇(𝒙) = 𝒙𝟐 − 𝟐√𝒙𝟑 − 𝟐 

𝒄) 𝒇(𝒙) = 𝒙𝟐 − 𝟐√𝒙 + 𝟐    

𝒅) 𝒇(𝒙) = 𝒙𝟐 − 𝟐√𝒙 − 𝟐 

 الحل ✓

𝒇′(𝒙) = 𝟐𝒙 − 𝟑√𝒙 

𝒇(𝒙) =  ∫ 𝟐𝒙 − 𝟑𝒙
𝟏
𝟐 𝒅𝒙 

= 𝒙𝟐 − 𝟐𝒙
𝟑
𝟐 + 𝑪 

𝒇(𝟒) = 𝟏𝟔 − 𝟐(√𝟒)
𝟑

+ 𝑪 = −𝟐 

𝟏𝟔 − 𝟏𝟔 + 𝑪 = −𝟐         𝑪 = −𝟐  

𝒇(𝒙) = 𝒙𝟐 − 𝟐√𝒙𝟐 − 𝟐           (𝒃) 

ع اااد    𝒚إذا كااايل الااا  انححااايت نح     انع  اااة  (  8

,𝒙)ان قطااة   𝒚)      يساااااااااااااااي𝒆𝟑−𝟒𝒙   كاايتااا ان قطااة 

(
𝟑

𝟒
,

𝟏

𝟒
:   𝒚 قع على ا   يهي فإل  يعدة  (  هي

𝒂) 𝒚 =
−𝟏

𝟒
 𝒆𝟑−𝟒𝒙 +

𝟏

𝟐
 

𝒃) 𝒚 =
𝟏

𝟒
 𝒆𝟑−𝟒𝒙 

𝒄) 𝒚 =  
𝟏

𝟒
𝒆𝟑−𝟒𝒙 −

𝟏

𝟐
    

𝒅) 𝒚 = −
𝟏

𝟒
 𝒆𝟑−𝟒𝒙 −

𝟏

𝟐
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 الحل ✓

 

𝒚 =  ∫ 𝒆𝟑−𝟒𝒙 𝒅𝒙 

= −
𝟏

𝟒
 𝒆𝟑−𝟒𝒙 + 𝑪 

𝒚 (
𝟑

𝟒
) = −

𝟏

𝟒
 𝒆𝟎 + 𝑪 =

𝟏

𝟒
            𝑪 =

𝟏

𝟐
 

𝒚 = −
𝟏

𝟒
𝒆𝟑−𝟒𝒙 +

𝟏

𝟐
                          (𝒂) 

 

:  ∫
𝟏

𝒙

𝟐𝒆

𝟐

 𝒅𝒙     𝟗) قيمة 

𝒂)  𝟎                        𝒃) 𝟏 

𝒄) 𝟐                         𝒅) 𝑬 

 الحل ✓
 

= 𝐥𝐧 |𝒙|
 

|
𝟐

𝟐𝒆

 

= 𝐥𝐧 𝟐𝒆 − 𝐥𝐧 𝟐 

= 𝐥𝐧 𝟐 + 𝐥𝐧 𝒆 − 𝐥𝐧 𝟐 

= 𝐥𝐧 𝒆  

= 𝟏                              (𝒃) 
 

,𝒂(𝟑إذا كااااااايل  (  10 تاقاطاااااااة  ا جاااااااة   (𝟐− تاحا ااااااا  

ال  𝒇′′(𝒙) كايل   𝒇نح     ا     = 𝟔𝒙 − فاإل   𝟔

ال  :  𝒇 يعدة ا     ,𝟑)هي  تقطة   جة  (𝟐−

𝒇′(𝟑) = 𝟎             𝒇(𝟑) = 𝟎 

   𝒂)  𝒇(𝒙) = 𝟑𝒙𝟐 − 𝟔𝒙 − 𝟗 

𝒃)  𝒇(𝒙) = 𝒙𝟑 − 𝟑𝒙𝟐 − 𝟗𝒙 + 𝟐𝟓 

𝒄)  𝒇(𝒙) = 𝒙𝟑 − 𝟑𝒙𝟐 − 𝟗𝒙 − 𝟐𝟓    

𝒅) 𝒇(𝒙) = 𝟑𝒙𝟐 − 𝟔𝒙 + 𝟗 

 الحل ✓

𝒇′(𝒙) = 𝟑𝒙𝟐 − 𝟔𝒙 + 𝑪 

𝒇′(𝟑) = 𝟎  

𝟗 + 𝑪 = 𝟎       𝑪 = −𝟗   

𝒇′(𝒙) = 𝟑𝒙𝟐 − 𝟔𝒙 − 𝟗  

𝒇(𝒙) =  ∫ 𝟑𝒙𝟐 − 𝟔𝒙 − 𝟔 𝒅𝒙  

= 𝒙𝟑 − 𝟑𝒙𝟐 − 𝟗𝒙 + 𝑪  

𝒇(𝟑) = −𝟐 ⟹ 𝑪𝟐 = 𝟏𝟐𝟕 − 𝟐 = 𝟐𝟓 

𝒇(𝒙) = 𝒙𝟑 − 𝟑𝒙𝟐 − 𝟗𝒙 + 𝟐𝟓 

11 )𝒇(𝒙) = {
𝒙𝟐 − |𝒙 − 𝟏|   , 𝟎 ≤ 𝒙 < 𝟏
𝟓                      , 𝟏 ≤ 𝒙 < 𝟐

  

∫ 𝒇(𝒙)𝒅𝒙
𝟐

𝟎

       فإن  

𝒂) 
𝟑𝟏

𝟔
                        𝒃)

𝟏𝟗

𝟔
 

𝒄)
𝟐𝟗

𝟔
                         𝒅)

𝟒𝟏

𝟔
 

 

𝒂( إذا كيتا 12 >   كيل 𝟏

 تسي   :  𝒂فإل  لحة ان يبا     

𝒂)  𝒆𝟒                        𝒃) 𝐞𝟑 

𝒄) 𝟒                         𝒅) 𝟑 

 الحل ✓
 

= 𝐥𝐧 |𝒙|
 

|
𝟏

𝒂

= 𝟑 

𝐥𝐧 𝒂 − 𝐥𝐧 𝟏 = 𝟑      𝐚 > 𝟏  
𝐥𝐧 𝒂 − 𝟎 = 𝟑  
⟹ 𝐥𝐧 𝐚 = 𝟑  

 نلط في    𝒆بأخذ 

𝐚 = 𝒆𝟑 
 

∫
𝟏

𝒙
 𝒅𝒙 = 𝟑

𝒂

𝟏

 



 

 

                     0797771137أ : هيثم حرب          
 

 2مكثف ف 

4 

∫  تساوي  :
𝒆𝟑𝒙 − 𝟖

𝒆𝟐𝒙 + 𝟐𝒆𝒙 + 𝟒
𝒅𝒙(𝟏𝟑 

𝒂) 𝒆𝟐𝒙 + 𝟐𝒙 + 𝑪      𝒃) 𝒆𝒙 + 𝒙 + 𝑪 

𝒄) 𝒆𝒙 − 𝒙 + 𝑪          𝒅) 𝒆𝒙 − 𝟐𝒙 + 𝑪 

 حل ال ✓

∫
(𝒆𝒙 − 𝟐) (𝒆𝟐𝒙 + 𝟐𝒆𝒙 + 𝟒)

(𝒆𝟐𝒙 + 𝟐𝒆𝒙 + 𝟒)
 

= ∫(𝒆𝒙 − 𝟐)𝒅𝒙  

= 𝒆𝒙 − 𝟐𝒙 + 𝑪 

∫  تساوي  : 𝒆𝟐 𝒅𝒙
𝟐

−𝟏

(𝟏𝟒 

𝒂) 𝒆𝟐                          𝒃) 𝟑𝒆𝟐 

𝒄) 
𝟕

𝟑
                          𝒅) 𝟑 

 الحل ✓

= 𝒆𝟐(𝟐 − −𝟏) = 𝟑𝒆𝟐  

∫ 𝟔 𝒆𝟑𝒙 𝒅𝒙 = ∫ √𝒆𝒙 𝒅𝒙
𝟔𝒂

𝟐

𝟏

𝟏
𝟑

(𝟏𝟓 

 تسي    𝒂فإل  لحة ان يبا  

𝒂) − 𝟏                       𝒃)  𝟒 

𝒄) − 𝟒                        𝒅) 𝟏 

 الحل ✓

𝟔𝒆𝟑𝒙

𝟑
|

𝟏
𝟑

𝟏

= ∫ 𝒆
𝟏
𝟐𝒙

𝟔𝒂

𝟏
𝟑

|

𝟐

𝟔𝒂

 

𝟐𝒆𝟑 − 𝟐𝒆 = 𝟐𝒆𝟑𝒂 − 𝟐𝒆  

𝟐𝒆𝟑 = 𝟐𝒆𝟑𝒂  ⟹ 𝟑𝒂 = 𝟑 

⟹ 𝒂 = 𝟏 

∫  تساوي  :
𝒆𝒙

𝒆𝒙−𝟏
 𝒅𝒙 (𝟏𝟔 

𝒂)
𝟏

𝒆
𝒙 + 𝑪                  𝒃) 𝒆(𝒙 − 𝟏) + 𝑪 

𝒄) 𝒆𝒙 + 𝑪                   𝒅)
𝟏

𝒆
(𝒙 − 𝟏) + 𝑪 

 الحل ✓

= ∫ 𝒆𝒙. 𝒆−𝒙+𝟏 𝒅𝒙  

= ∫ 𝒆 𝒅𝒙 = 𝒆𝒙 + 𝑪  

:  ∫ (|𝒙 − 𝟏| + 𝟏) 𝒅𝒙
𝟐

𝟎

 𝟏𝟕)قيمة 

𝒂) 𝟏                              𝒃)  𝟑  

𝒄)  𝟐                             𝒅) 𝟐 

 الحل ✓

∫ =
𝟐

𝟎

∫ (𝟏 − 𝒙 + 𝟏)𝒅𝒙 + ∫ (𝒙 − 𝟏 + 𝟏)𝒅𝒙
𝟐

𝟏

𝟏

𝟎

 

∫ (𝟐 − 𝒙)𝒅𝒙 + ∫ 𝒙
𝟐

𝟏

𝟏

𝟎

𝒅𝒙 

𝟐𝒙 −
𝒙𝟐

𝟐
]

𝟎

𝟏

+
𝒙𝟐

𝟐
]

𝟏

𝟐

 

𝟑

𝟐
+

𝟑

𝟐
=

𝟔

𝟐
= 𝟑  

 

 

 

 

 

 

 



 

 

                     0797771137أ : هيثم حرب          
 

 2مكثف ف 

5 

انحسي ة  18 كيتا  إذا  انحجي ر  انشك   ي 
 
ف  )𝑨 

 (   دات 8) 𝒙 ا ور  𝒇انح صور بي   ا      

∫ (𝟏 − 𝒇(𝒙)) 𝒅𝒙
𝟓

𝟎

 مربعة  فإن  

 

 

 

 

𝒂) − 𝟑                      𝒃)  𝟑 

𝒄) − 𝟏𝟑                      𝒅) 𝟏𝟑 

 الحل ✓

∫ 𝟏 𝒅𝒙 −
𝟓

𝟎

∫ 𝒇(𝒙) 𝒅𝒙 
𝟓

𝟎

 

= 𝟏(𝟓 − 𝟎) − (−𝟖) = 𝟓 + 𝟖 = 𝟏𝟑 

𝐥𝐧 𝒂 ( إذا كيتا 19 = 𝟓  , 𝒂, 𝒃 > 𝟎 

تساوي  : ∫
𝟏

𝒙
 𝒅𝒙

𝒂𝒃

𝟏

𝐥𝐧 𝒃 فإن قيمة = 𝟑      

𝒂) 𝟏𝟓                         𝒃)  𝟐 

𝒄) 𝟖                           𝒅) 𝟕  

 الحل ✓

= 𝐥𝐧 |𝒙||
𝟏

𝒂𝒃
 

= 𝐥𝐧 (𝒂𝒃) − 𝐥𝐧 (𝟏) 

= 𝐥𝐧 𝒂 + 𝐥𝐧 𝒃 − 𝟎  

= 𝟓 + 𝟑 = 𝟖 

 

 

 

ي    𝒇(𝒙)انشك  انحجي ر  ح   ا      (  20
 
,𝟏]ف 𝟓]  

(   دات  8تسي   )  𝑨فإذا كيتا اسي ة انح طقة  

 فإل  لحة  

: ∫| تساوي  𝒇(𝒙) − 𝟒  𝒅𝒙
𝟓

𝟏

| 

 

 

𝒂) 𝟖                             𝒃)  𝟏𝟐 

𝒄) 𝟏𝟔                           𝒅) 𝟐𝟒 

 الحل ✓

∫ 𝒇(𝒙) −
𝟓

𝟏

∫ 𝟒 𝒅𝒙 
𝟓

𝟏

= ∫ 𝒇(𝒙)𝒅𝒙 − 𝟏𝟔
𝟓

𝟏

 

= −𝟖 − 𝟏𝟔 = −𝟐𝟒 

|∫ (𝒇(𝒙) − 𝟒) 𝒅𝒙
𝟎

𝟏

| = |𝟐𝟒 −| = 𝟐𝟒 

 انشك  انحجي ر انذ   ح   ا     ك   (  21
ً
اعتحدا

اتي    
ا     𝒇ان  ∘ 𝒈    انحسي ة كيتا  فإذا 

اتي    
ي ا      ا    

,𝒇انح صور بي   𝒈   ة  على انف  

∫ 𝒇(𝒙) 𝒅𝒙 = 𝟔
𝒃

𝒂

,𝒂] تساوي (𝟖) وكان  𝒃]  

∫ 𝒈(𝒙) 𝒅𝒙 = 
𝒃

𝒂

  فإن

 

𝒂) − 𝟐                         𝒃)  𝟐 

𝒄) 𝟏𝟒                          𝒅) − 𝟔  

 الحل ✓

∫ 𝒈(𝒙) − 𝒇(𝒙) = 𝟖 

𝑨  

∫ (𝟏
𝟓

𝟎

− 𝒇(𝒙)) 𝒅𝒙  مربعة  فإن  

 

𝟓 

𝟏                                  𝟓 

𝒇(𝒙) 

𝒂                        𝒃      

𝒇(𝒙) 

𝒈(𝒙) 
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∫ 𝒈(𝒙) − ∫ 𝒇(𝒙)𝒅𝒙 = 𝟖
𝒃

𝒂

 

∫ 𝒈(𝒙) − 𝟔 = 𝟖
𝒃

𝒂

 

∫ 𝒈(𝒙) = 𝟏𝟒
𝒃

𝒂

 

إذا كيتا اسي ة انح طقة انحغلقة انح صور (  22

ال   ا     ا      𝒇(𝒙)بي    = √𝟐𝒙    انح ور 𝒙 

ة    انف   ,𝟎]على  𝒂]      تسي
𝟖

𝟑
  دة اربعة فإل      

 تسي  :  𝒂 لحة ان يبا  

𝒂)  𝟏                            𝒃)   𝟐 

𝒄) 𝟒                             𝒅) √𝟒
𝟑

  

 الحل ✓

∫ √𝟐𝒙  𝒅𝒙 =
𝟖

𝟑

𝒂

𝟎

 

∫ (𝟐𝒙)
𝟏
𝟐 𝒅𝒙 =

𝟖

𝟑

𝒂

𝟎

 

𝟐

𝟑
 
(𝟐𝒙)

𝟑
𝟐

𝟐
|

𝟎

𝒂

=
𝟖

𝟑
 

𝟏

𝟑
(𝟐𝒂)

𝟑
𝟐 =

𝟖

𝟑
 

(√𝟐𝒂)
𝟑

= 𝟖  

√𝟐𝒂 = 𝟐 

𝟐𝒂 = 𝟒                

𝒂 = 𝟐 

 

 

 على انشك  انحجي ر انذ   ح   23
ً
 ( اعتحدا

∫ 𝒇(𝒙)𝒅𝒙 = 𝟐
𝑳

𝒎

ان  𝒇 إذا كان   منحن   الاقتر

 ∫ 𝒇(𝒙)𝒅𝒙
𝑳

𝒎

∫ فإن قيمة  |𝒇(𝒙)|𝒅𝒙 = 𝟏𝟐
𝑳

𝒎

 

 تسي  : 

 

 

 

𝒂)  𝟓                            𝒃)   − 𝟓 

𝒄)  𝟕                             𝒅) − 𝟕  

 الحل ✓

𝑨𝟏 + 𝑨𝟐 = 𝟏𝟐  

𝑨𝟏 − 𝑨𝟐 = 𝟐    

𝟐𝑨𝟏 = 𝟏𝟒  

𝑨𝟏 = 𝟕  

𝑨𝟐 = 𝟏𝟐 − 𝟕 = 𝟓 

∫ 𝒇(𝒙)𝒅𝒙 = −𝟓
𝑳

𝒎

 

 𝒙ت ا انح ور  

 انشك  انحجي ر انذ   ح   ا      ( 24
ً
   𝒇اعتحدا

𝑨𝟐إذا كيتا   = 𝟔  , 𝑨𝟏 =  فإل  لحة   𝟐

∫ 𝒇(𝒙𝟐 − 𝟑)𝒅𝒙
𝟏

−𝟐

 

𝒂) − 𝟒                        𝒃)  𝟐 

𝒄)  − 𝟐                        𝒅)𝟒  

 

𝒇(𝒙) 

𝒎 𝑳 

𝑨𝟏 

𝑨𝟐 
𝒏 
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 الحل

 تكيا  بينتعويض 

𝒖 = 𝒙𝟐 − 𝟑        𝒅𝒖 = 𝟐𝒙 𝒅𝒙 

𝒙 = 𝟏 ⟶ 𝒖 = 𝟐  

𝒙 = −𝟐 ⟶ 𝒖 = 𝟏 

∫ 𝒙 𝒇(𝒖)
𝒅𝒖

𝒅𝒙

−𝟐

𝟏

 

= ∫
𝟏

𝟐
 𝒇(𝒖) 

𝒅𝒖

𝒅𝒙

−𝟐

𝟏

 

=
𝟏

𝟐
 ∫  𝒇(𝒖) 𝒅𝒖

𝟏

−𝟐

 

=
𝟏

𝟐
(𝟐 − 𝟔) = −

𝟏

𝟐
𝒙 − 𝟒 = 𝟐 

تساوي   : ∫
𝟏

𝒙 𝐥𝐧 𝒙

𝒆𝟐

𝒆

 𝒅𝒙     𝟐𝟓) قيمة 

𝒂)  𝟏                           𝒃) 𝐥𝐧 𝟐 

𝒄) 𝟒 𝐥𝐧𝟐                     𝒅)
𝟏

𝟐
 𝐥𝐧  𝟐 

 الحل ✓

𝒖 = 𝐥𝐧 𝒙 ⟶ 𝒅𝒖 =
𝟏

𝒙
 𝒅𝒙 

𝒙 = 𝒆 ⟶ 𝒖 = 𝟏 

𝒙 = 𝒆𝟐  ⟶ 𝒖 = 𝟐 

∫
𝟏

𝒙𝟒
× 𝒙 𝒅𝒖

𝟐

𝟏

 

= 𝐥𝐧 𝒖|𝟏
𝟐 = 𝐥𝐧 𝟐 − 𝐥𝐧 𝟏 

 

 

 

بي   (  26 انح صورة  انح طقة  اسي ة  إذا كيتا 

ال   𝒇(𝒙)ا     ا     = 𝒙𝟐    انحستقلم 𝒙 = 𝒄  

ي انربااع الأ ل تسي    
 
انوا عة ف

𝟏𝟔

𝟑
فإل  لحة ان يبا     

𝒄  

𝒂)  𝟏𝟔                           𝒃) √𝟏𝟔
𝟑

 

𝒄) 𝟒                             𝒅)  √𝟒
𝟑

 

 الحل ✓

𝑨 = ∫ 𝒙𝟐 𝒅𝒙
𝑪

𝟎

 

=
𝒙𝟑

𝟑
|

𝟎

𝑪

=
𝟏𝟔

𝟑
 

𝑪𝟑

𝟑
=

𝟏𝟔

𝟑
  ⟹ 𝑪𝟑 = 𝟏𝟔  

𝑪 = √𝟏𝟔
𝟑

 

  ،  كيل : 
ا
  اتصل

ً
اتي  27) إذا كيل f ا   

𝒚 = ∫(𝟖𝒙 − 𝟑𝒙𝟐) 𝒅𝒙 

فحي  لحة  
𝒅𝒚

𝒅𝒙
𝒙ع د     =  ؟ 𝟏

𝒂)  𝟐                           𝒃) − 𝟐 

𝒄) 𝟓                            𝒅) − 𝟓 

 الحل ✓

(𝒄) 
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: 𝐜𝐨𝐬)∫ يساوي  𝒙 − 𝟕) 𝒅𝒙  (𝟐𝟖 

𝒂) − 𝐬𝐢𝐧 𝒙 − 𝟕𝒙 + 𝒄 

𝒃) 𝐬𝐢𝐧 𝒙 − 𝟕𝒙 + 𝒄 

𝒄) − 𝐜𝐨𝐬 𝒙 − 𝟕𝒙 + 𝒄 

𝒅) − 𝐜𝐨𝐬 𝒙 − 𝟕𝒙 + 𝒄 

 الحل ✓

(𝒃) 

∫ ، فما قيمة  𝟔𝒙𝟐
𝑳

𝟏

𝒅𝒙 =  𝟐𝟗) إذا كان  𝟏𝟒

 ؟   𝑳ان يبا  

𝒂) − 𝟐                      𝒃) 𝟐 

𝒄) 𝟔                            𝒅) 𝟖 

 الحل ✓

(𝒃) 

: ∫ يساوي  (𝟑𝒙𝟐 + 𝟒𝒙 − 𝟏)
𝟏

𝟏

𝒅𝒙  (𝟑𝟎 

𝒂) صفر                      𝒃) 𝟐 

𝒄) − 𝟐                       𝒅) 𝟏 

 الحل ✓

(𝒂) 

 

 

 

 

 

 

 

 ن شتقيق،  كيل   𝒇( إذا كيل 31
ا
  يبل

ً
اتي ا   

𝒇′(𝒙) = 𝟖𝒙𝟑 − 𝟑𝒙𝟐 فحي  لحة ،         

(𝒇(𝟏) − 𝒇(−𝟏)) ؟ 

𝒂) 𝟐                          𝒃) 𝟏 

𝒄) صفر                      𝒅) − 𝟐 

 الحل ✓

(𝒅) 

∫ ، فما قيمة 𝟑𝒎
𝟐

−𝟏

𝒅𝒙 =  𝟑𝟐) إذا كان  𝟑𝟔−

 ؟   𝒎ان يبا  

𝒂) − 𝟒                      𝒃) 𝟒 

𝒄) − 𝟏𝟐                     𝒅) 𝟏𝟐 

 الحل ✓

(𝒂) 

∫  ، فإن  𝒇(𝒙)
𝒃

𝒂

𝒅𝒙 =
𝟑

𝟒
 𝟑𝟑) إذا كان  

: ∫  يساوي  𝒇(𝒙)
𝒂

𝒃

𝒅𝒙 

𝒂)
𝟑

𝟒
                      𝒃) −

𝟑

𝟒
 

𝒄)
𝟒

𝟑
                            𝒅) −

𝟒

𝟑
 

 الحل ✓

(𝒃) 
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: يساوي  ∫
(𝟐 − 𝟑𝒙)𝟔

−𝟑 × 𝟔
𝒅𝒙  (𝟑𝟒 

𝒂)
(𝟐 − 𝟑𝒙)𝟔

𝟔
+ 𝒄 

𝒃)
(𝟐 − 𝟑𝒙)𝟔

𝟏𝟖
+ 𝒄 

𝒄) −
(𝟐 − 𝟑𝒙)𝟔

𝟔
+ 𝒄 

𝒅) −
(𝟐 − 𝟑𝒙)𝟔

𝟏𝟖
+ 𝒄 

 الحل ✓

(𝒅) 

: 𝟎 يساوي  ≠ 𝒙  ، ∫
𝟒𝒙𝟐 − 𝟑𝒙

𝒙
𝒅𝒙 (𝟑𝟓 

𝒂) 𝟐𝒙𝟐 + 𝟑𝒙 + 𝒄 

𝒃) 
𝟒

𝟑
𝒙𝟑 − 𝟑𝒙 + 𝒄 

𝒄)𝟐𝒙𝟐 − 𝟑𝒙 + 𝒄 

𝒅)
𝟒

𝟑
𝒙𝟑 + 𝟑𝒙 + 𝒄 

 الحل ✓

(𝒄) 

: ∫تساوي 
𝟏

√𝒙
𝒅𝒙  

𝟒

𝟏

(𝟑𝟔 

𝒂) 𝟐                      𝒃) − 𝟐 

𝒄) 𝟏                       𝒅) − 𝟏 

 الحل ✓

(𝒂) 

 

 ، ∫ 𝒇(𝒙)
𝟑

𝟏

𝒅𝒙 =  𝟑𝟕)  إذا كان  𝟔

∫  ، فما قيمة 𝒉(𝒙)
𝟏

𝟑

𝒅𝒙 = −𝟐 

∫  ؟؟ (𝟐𝒇(𝒙) + 𝒉(𝒙))
𝟑

𝟏

𝒅𝒙 

𝒂) 𝟏𝟒                      𝒃)𝟏𝟎 

𝒄) 𝟖                       𝒅)𝟒 

 الحل ✓

(𝒂) 

: ∫  يساوي  𝐬𝐢𝐧(𝟐𝒙 − 𝟏) 𝒅𝒙 (𝟑𝟖 

𝒂) 𝐜𝐨𝐬(𝟐𝒙 − 𝟏) + 𝒄 

𝒃) − 𝐜𝐨𝐬(𝟐𝒙 − 𝟏) + 𝒄 

𝒄)
𝟏

𝟐
𝐜𝐨𝐬(𝟐𝒙 − 𝟏) + 𝒄 

𝒅) −
𝟏

𝟐
𝐜𝐨𝐬(𝟐𝒙 − 𝟏) + 𝒄 

 الحل ✓

(𝒅) 

ح اااا   39
 
 على انشااااااااااااااكاااا  انحجااااي ر انااااذ   

ً
( اعتحاااادا

ال   ا     انحساااااااااااااااااااي ااااااة    𝒇(𝒙)ا      إذا كاااااايتااااااا   ،

𝒎𝟏 = 𝟔  دة اساااااااااي ة، انحساااااااااي ة   𝟐 = 𝒎𝟐 

∫   دة اسي ة، فحي  لحة:  𝒇(𝒙)
𝑪

𝒂
𝒅𝒙    ? 

 

 

 

𝒂) 𝟒                      𝒃) − 𝟒 

𝒄) 𝟖                      𝒅) − 𝟖 

𝒂 𝒃 𝒄 
𝒎𝟏 

𝒎𝟐 

𝒇(𝒙) 

𝒚 

𝒙 
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 الحل ✓

(𝒃) 

ال  40 ع د    𝒇( إذا كيل ال  انححيت نح     ا    

,𝒙)ان قطة   𝒚)    عطى بينع  ة
 
 𝒇′(𝒙) = 𝟑𝒙𝟐    ،

ال  ح  بين قطة   ,𝟎) كيل ا     ا     ، فحي    (𝟏−

ال   ؟ 𝒇(𝒙) يعدة ا    

𝒂) 𝒇(𝒙) = 𝒙𝟑 − 𝟏     𝒃) 𝒇(𝒙) = 𝒙𝟐 + 𝟏 

𝒄) 𝒇(𝒙) = 𝒙𝟑             𝒅) 𝒇(𝒙) = 𝟑𝒙𝟑 

 الحل ✓

(𝒂) 

ال  41 ا     نح      انححيت  ال   إذا كيل   )𝒚 =

𝒇(𝒙)    ع د ان قطة(𝒙, 𝒚)  ،      𝟐)يسي𝒙 + 𝟏)    ،

ال   ,𝟎) ح  بين قطة    𝒇 كيل ا     ا     ، فحي    (𝟑

 ؟  𝒇(𝟏) لحة 

𝒂) − 𝟓                     𝒃) 𝟐 

𝒄) 𝟓                          𝒅) 𝟔 

 الحل ✓

(𝒄) 

: ∫  يساوي  √𝒙𝟒𝟑
  (𝟒𝟐 

𝒂)
𝟕

𝟑
𝒙

𝟕
𝟑 + 𝐜              𝒃) 

𝟑

𝟕
𝒙

𝟑
𝟕 + 𝐜 

𝒄) 
𝟕

𝟑
𝒙

𝟑
𝟕 + 𝐜                         𝒅) 

𝟑

𝟕
𝒙

𝟕
𝟑 + 𝐜 

 الحل ✓

(𝒅) 

كيل  43 إذا   )𝒇   ن شتقيق،  كيل  
ا
  يبل

ً
اتي ا   

𝒇(𝟏) = 𝟔 ، 𝒇′(𝒙) = 𝟑𝒙𝟐 − فإل  لحة    𝟒  ،

𝒇(𝟐)  :  تسي 

𝒂) 𝟗              𝒃) 𝟔 

𝒄) 𝟓              𝒅)𝟖 

 الحل ✓

(𝒂) 

: ∫  يساوي  𝒙𝟒 + √𝒙
𝟐

𝟐

− 𝟑 𝒅𝒙  (𝟒𝟒 

𝒂) 𝟕                     𝒃) 𝟐𝟏 

𝒄) صفر                 𝒅) 𝟏𝟒 

 الحل ✓

(𝒄) 

∫، فإن قيمة   (𝟒𝒎𝒙)
𝟐

−𝟏

𝒅𝒙 =  𝟒𝟓) إذا  كان 𝟏𝟐

 تسي  :  𝒎ان يبا  

𝒂) − 𝟐                  𝒃) 𝟐 

𝒄) − 𝟏                  𝒅) 𝟏 

 الحل ✓

(𝒃) 

  ، ∫ 𝒇(𝒙)
𝟑

−𝟒

𝒅𝒙 =  𝟒𝟔) إذا كان 𝟖

  ∫ 𝒉(𝒙)
−𝟒

𝟑

𝒅𝒙 = −𝟏𝟐 

: ∫ يساوي  (𝒇(𝒙) − 𝒉(𝒙))
−𝟒

𝟑

𝒅𝒙 فإن ، 

𝒂) 𝟐𝟎                    𝒃) 𝟏𝟐 

𝒄) 𝟒                       𝒅) − 𝟒 
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 الحل ✓

∫ 𝒇(𝒙)
−𝟒

𝟑

− ∫ 𝒏(𝒙)
−𝟒

𝟑

 

−𝟖 − −𝟏𝟐 

−𝟖 + 𝟏𝟐 = 𝟒 

(𝒄) 

، ∫ 𝒇′(𝒙) 𝒅𝒙 = 𝒂 𝒙𝟐 − 𝟓𝒙  𝟒𝟕) إذا كان 

𝒇′(𝟐) كيل  =  ؟ 𝒂، فحي  لحة ان يبا  𝟏𝟗

𝒂) − 𝟏𝟐                    𝒃) 𝟏𝟐 

𝒄) − 𝟐                       𝒅) 𝟔 

 الحل ✓

(𝒅) 

: ∫ يساوي  𝐜𝐨𝐬(𝟕𝒙 − 𝟑) 𝒅𝒙   (𝟒𝟖 

𝒂) 𝐬𝐢𝐧(𝟕𝒙 − 𝟑) + 𝒄 

𝒃) − 𝐬𝐢𝐧(𝟕𝒙 − 𝟑) + 𝒄 

𝒄) 
− 𝐬𝐢𝐧(𝟕𝒙 − 𝟑)

𝟕
+ 𝒄 

𝒅) 
𝐬𝐢𝐧(𝟕𝒙 − 𝟑)

𝟕
+ 𝒄 

 الحل ✓

(𝒅) 

 

 

 

 

 

 

ال 48  𝒇(𝒙)( إذا كيل ال  انححيت نح     ا    

,𝒙)ع د ان قطة   𝒚)    يسي
𝟔

𝒙−𝟓
،  كيل ا       

ال   ,𝟏) ح  بين قطة   𝒇ا     ، فحي  يعدة   (𝟐−

ال    ؟  𝒇(𝒙)ا    

𝒂) 𝒇(𝒙) = 𝒙𝟔 + 𝟑 

𝒃) 𝒇(𝒙) = 𝒙𝟔 − 𝟑 

𝒄) 𝒇(𝒙) = 𝒙𝟔 − 𝟐 

𝒅) 𝒇(𝒙) = 𝒙𝟔 + 𝟐 

 الحل

(𝒃) 

ال  (49 ع د   𝒇إذا كيل ال  انححيت نح     ا    

,𝒙)ان قطة  𝒚)                   عطى بينقيعدة ا 

𝒇′(𝒙) = 𝟖𝒙𝟑 − ال   𝟓  𝒇،  كيل ا     ا    

,𝟎) ح   بين قطة    ؟  𝒇(−𝟏)، فحي  لحة  (𝟕

𝒂) 𝟒                    𝒃) − 𝟒 

𝒄) 𝟏𝟒                  𝒅) − 𝟏𝟒 

 الحل ✓

(𝒄) 

: ∫ تساوي  (𝟏 − 𝒙)𝟐
𝟏

𝟎

𝒅𝒙  𝟓𝟎) قيمة 

𝒂)
−𝟏

𝟑
                   𝒃)

𝟏

𝟑
 

𝒄) 𝟑                       𝒅) − 𝟑 

 الحل ✓

(𝒃) 
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∫ ، فما قيمة  𝒇′(𝒙)
𝟑

−𝟐

𝒅𝒙 = 𝟏𝟎 (𝟓𝟏 

𝒇(−𝟐)) ؟ − 𝒇(𝟑)) 

𝒂) − 𝟓                   𝒃) 𝟓 

𝒄) 𝟏𝟎                     𝒅) − 𝟏𝟎 

 الحل ✓

(𝒄) 

∫ ،  فإن 𝒇(𝒙)
𝒃

𝒂

𝒅𝒙 =
𝟓

𝟔
 𝟓𝟐) إذا كان  

: ∫ يساوي  𝒇(𝒙)
𝒂

𝒃

𝒅𝒙   

𝒂) 
𝟔

𝟓
                   𝒃)

−𝟔

𝟓
 

𝒄)
𝟓

𝟔
                     𝒅) 

−𝟓

𝟔
 

 الحل ✓

(𝒅) 

ح   53
 
انذ    انحجي ر  انشك   على  عتحدا  ا   )

ال   ة    𝒇ا     ا     انف   ي 
 
,𝒂]انحعّ ف ف 𝒃]    إذا  ،

علحا أل اسي ة انح طقة انح صورة بي   ا      

ال     دة    (𝟏𝟔) ا ور انسي يت تسي      𝒇ا    

 اربعة 

؟ ∫ 𝒇(𝒙)
𝒃

𝒄

𝒅𝒙  فما قيمة ،∫ 𝒇(𝒙)
𝒄

𝒂

𝒅𝒙 =  وكان  𝟕

 

 

  

 

 

𝒂) 𝟗                   𝒃) − 𝟗 

𝒄) 𝟐𝟑                 𝒅) − 𝟐 

 الحل ✓

(𝒃) 

انتبيين  54 أ جد   )𝑽𝒂𝒓(𝒙)    : فلحي  لىي

𝑿~𝒃(𝟒𝟎, 𝟎. 𝟐)  

𝒂) 𝟖                   𝒃) 𝟔. 𝟒 

𝒄) 𝟐𝟎𝟎              𝒅)𝟏𝟔𝟎 

 الحل ✓

(𝒃) 

انرييضليت  55 ي ايدة 
 
إذا كيتا ع ايت ط ب ف  )

ي   ،  ات  اف   𝟔𝟎تتبع توزيااااع طبلعي بوسط  سيب 

اي    𝟔اعلير     
ً
عشوائلي طينب  اختلير  تم  اذا   ،

 𝟓𝟒ا تحيل أل تكول ع اته أ   ان  

𝒂) 𝟏𝟔%                   𝒃) 𝟑𝟒% 

𝒄) 𝟏𝟑. 𝟓%               𝒅) 𝟔𝟖% 

 الحل ✓

(𝒂) 

كيتا  56 إذا   )𝑿~𝑵(𝟓𝟎, ا سب:   (𝟗  ،

𝑷(𝟒𝟏 < 𝑿 < 𝟓𝟗)  

𝒂) 𝟑𝟒%              𝒃) 𝟗𝟗. 𝟕% 

𝒄) 𝟔𝟖%               𝒅) 𝟏𝟔% 

 الحل ✓

(𝒄) 

 

 
𝒂          𝒄                         𝒃 

𝒇(𝒙) 

𝒚 

𝒙 
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شك   57 انبليتيت  ان  اجحوعة  اتخذت  إذا   )

ي   ان سيب  انوسط  ،  كيل  انطبلعي  
 𝝁انح    

فإل اننسبة انحئوية نلطلبة    𝝈 ا ت  اف انحعلير   

ي  ان سيب   كتلهم  انوسط 
بي   انبعد  يزيد  انذين   

 ع د ا ت  اف انحعلير   ا د 

𝒂) 𝟏𝟑. 𝟓%              𝒃) 𝟑𝟒% 

𝒄) 𝟔𝟖%                  𝒅) 𝟓𝟎% 

 الحل ✓

انح طقة 58 نحسي ة  انحئوية  اننسبة  أ دد   )

: انحظللة أسف  ك  توزيااااع طبلعي احي  ي
  أب 

  

𝒂) 𝟏𝟑. 𝟓%              𝒃) 𝟔𝟖% 

𝒄) 𝟓𝟎%               𝒅) 𝟒𝟕. 𝟓% 

 الحل ✓

 

: إنقيء  ج   59 ( اي هي انتجربة انعشوائلة فلحي  لىي

 ت د  انتو ف ع د أ ل ظهور عدد ف د : 

𝒂)  ا تحينلة ه دسلة 

𝒃)  ا تحينلة ذات ان دين 

𝒄)  توزيااااع طبلعي 

𝒅)  توزيااااع اعلير 

 الحل

 

كيتا  60 إذا   )𝑿~𝑮𝒆𝒐(𝟎.     ا سب:   (𝟔

𝑷(𝑿 = 𝟐) 

𝒂) 𝟎. 𝟎𝟐𝟒              𝒃) 𝟎. 𝟐𝟒 

𝒄) 𝟎. 𝟎𝟗𝟔               𝒅) 𝟎𝟏𝟒𝟒 

 الحل ✓

 

(  طلق خيند ان ير ت و هدف  ا تحيل إصيبة  61

.𝟎انهدف هو   اي ا تحيل أل   تيج إلى أك ر ان   𝟕

 ا ات نلإصيبة به لأ ل ا ة:  𝟑

𝒂) 𝟎. 𝟔𝟑                 𝒃) 𝟎. 𝟎𝟐𝟏 
𝒄) 𝟎. 𝟎𝟐𝟕               𝒅) 𝟎. 𝟐𝟏 

 الحل ✓

 

ظهور 62 د      ان   رمي  ج   يتو ع  ا ة  ( كم 

 :  𝟑انوجه انعدد  

𝒂)
𝟏

𝟔
              𝒃)

𝟓

𝟔
 

𝒄)
𝟔

𝟓
               𝒅) 𝟔 

 الحل ✓

 

اذا كيتا  63  )𝑿~𝑩(𝟒, 𝟎. 𝟒)    : اي  لىي ا سب 

𝑷(𝟐 < 𝑿 ≤ 𝟒)  

𝒂)                         𝒃) 𝟎. 𝟎𝟐𝟓𝟔 

𝒄) 𝟎. 𝟏𝟕𝟗𝟐          𝒅) 𝟎. 𝟏𝟓𝟑𝟔 

 الحل ✓

 



 

 

                     0797771137أ : هيثم حرب          
 

 2مكثف ف 

14 

ي 64
 
ف انطبلعي  انتوزيااااع   

ا     ت ا  انحسي ة   )

 انشك  تسي   ... 

 

 

 

 
 

𝒂)
𝟏

𝟒
               𝒃)

𝟏

𝟐
 

𝒄)
𝟑

𝟒
               𝒅) 𝟏 

 الحل ✓

 انتوزيااااع انطبلعي تسي    
 𝟏انحسي ة ت ا ا    

فإذا 65  ،
ً
طبلعلي  

ً
توزيعي تتوزع  بليتيت  اجحوعة   )

ي   ،  𝟐،  ات  افهي انحعلير   𝟏𝟐كيل  سطهي ان سيب 

𝑷(𝟏𝟎فحي  لحة   < 𝒙 <  ؟ (𝟏𝟔

𝒂) 𝟖𝟏. 𝟓%               𝒃) 𝟔𝟖% 

𝒄) 𝟒𝟕. 𝟓%                𝒅) 𝟒𝟎% 

 الحل ✓

 .. 
ً
 ابسطي

ً
 ت سم انتوزيااااع انطبلعي رسحي

 

 

 

 

 

∴ 𝑷(𝟏𝟎 < 𝒙 < 𝟏𝟔)

= (𝟑𝟒 + 𝟑𝟒 + 𝟏𝟑. 𝟓)% 

= 𝟖𝟏. 𝟓% 

ح   66
 
ع يتوزع   )𝟏𝟎𝟎𝟎𝟎    

ً
طبلعلي  

ً
توزيعي بطيرية 

اعلير     𝟑𝟎𝟎بوسط   ، كم    𝟒𝟎يوم،  ات  اف 
ً
يواي

؟ 𝟐𝟔𝟎    𝟑𝟒𝟎بطيرية  قع عح هي بي    
ً
 يواي

𝒂) 𝟔𝟖𝟎𝟎               𝒃) 𝟓𝟎𝟎𝟎 

𝒄) 𝟑𝟒𝟎𝟎                𝒅) 𝟐𝟓𝟎𝟎 

 الحل ✓

 
ً
 ابسطي

ً
 ..  ت سم انتوزيااااع انطبلعي رسحي

 

 

 

 
 

𝑷(𝟐𝟔𝟎 < 𝒙 < 𝟑𝟒𝟎) = (𝟑𝟒 + 𝟑𝟒)%

= 𝟔𝟖% 

=
𝟔𝟖

𝟏𝟎𝟎
× 𝟏𝟎𝟎𝟎𝟎 =  عدد انبطيرييت  𝟔𝟖𝟎𝟎

؟67 ي
 ( اي انوصف الأفض  نلتح ل  انبليب 

 

 

 

 

 

(𝒂   ذ  انتواء اوجب 

(𝒃   ء سينب ا ذ  انتو 

(𝒄   
ً
 طبلعلي

ً
  ح   توزيعي

(𝒅  
ا
 اتحيثل

ً
  ح   توزيعي

 الحل

ي انيسير  انذ   إلى انلحي   فإته 
 
بحي أل انتوزيااااع اك ف ف

 انتواء اوجب. ذ  

𝟐𝟔𝟎     𝟑𝟎𝟎      𝟑𝟒𝟎 
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نعبهي   %𝟓𝟎( كسب  عب  68 ي 
ان   ابيرييته  ان 

ته انرييضلة، اي ا تحيل أل  كسب    𝟑خ ل اس  

 ابيرييت  يداة؟  𝟓ابيرييت ان بي    

𝒂)
𝟓

𝟏𝟔
               𝒃)

𝟏

𝟐
 

𝒄)
𝟑

𝟓
                  𝒅) 𝟏 

 الحل ✓

𝑷 =
𝟏

𝟐
 , 𝒒 = 𝟏 − 𝒑 =

𝟏

𝟐
 , 𝒏 = 𝟓 , 𝒙 = 𝟑 

𝑷(𝑿 = 𝟑) =𝟓 𝑪𝟑 (
𝟏

𝟐
)

𝟑

 (
𝟏

𝟐
)

𝟓−𝟑

=
𝟓

𝟐 × 𝟖
=

𝟓

𝟏𝟔
 

(𝒂) 

ي تجربة ذات  دين، إذا كيل ا تحيل ان جيح 69
 
( ف

انح ي  ت    𝟑𝟓% انوسط    𝟒،  عدد  فإل  ؛ 

 ... يسي  

𝒂) 𝟏. 𝟑               𝒃) 𝟏. 𝟒 

𝒄) 𝟏. 𝟓                𝒅) 𝟏. 𝟔 

 الحل ✓

𝒑 = 𝟑𝟓% =
𝟑𝟓

𝟏𝟎𝟎
  , 𝒏 = 𝟒 

𝝁 = 𝒏𝒑 = 𝟒 ×
𝟑𝟓

𝟏𝟎𝟎
=

𝟏𝟒𝟎

𝟏𝟎𝟎
= 𝟏.  انوسط  𝟒

(𝒃) 

ي تجربة ذات  دين، إذا كيل ا تحيل ان جيح 70
 
( ف

انحتوسط    𝟒𝟎% عدد   𝟐𝟎،  كيل  كيل  فكم  ؛ 

 انح ي  ت؟ 

𝒂) 𝟑𝟎               𝒃) 𝟒𝟎 

𝒄) 𝟓𝟎                𝒅) 𝟕𝟎 

 الحل ✓

𝝁)ا تحيل ان جيح(  = 𝒏 

𝟐𝟎

𝟎. 𝟒
= 𝒏 (

𝟎. 𝟒

𝟎. 𝟒
) 

𝟎. 𝟒 =                               𝒏 = 𝟓𝟎 

𝒑 = 𝟒𝟎% =
𝟒𝟎

𝟏𝟎𝟎
  , 𝝁 = 𝟐𝟎   , 𝒏 =? 

𝟐𝟎 = 𝒏 ×
𝟒𝟎

𝟏𝟎𝟎
⟹ 𝒏 =

𝟏𝟎𝟎

𝟐
= 𝟓𝟎 

( أخ   ان اصد انجو  أل ا تحيل سقوط انحط  71

ي ك  يوم ان الأ يم انعشر انقيداة  
 
، أ جد    %𝟒𝟎ف

 انتبيين. 

𝒂) √𝟐. 𝟒                𝒃) 𝟐. 𝟒 

𝒄) 𝟒                        𝒅) 𝟔 

 الحل ✓

𝒑 = 𝟒𝟎% =
𝟒𝟎

𝟏𝟎𝟎
  , 𝒏 = 𝟏𝟎  ,

𝒒 = 𝟏 −
𝟒𝟎

𝟏𝟎𝟎
=

𝟔𝟎

𝟏𝟎𝟎
 

𝝈𝟐 = 𝟏𝟎 ×
𝟒𝟎

𝟏𝟎𝟎
×

𝟔𝟎

𝟏𝟎𝟎
= 𝟐.  انتبيين  𝟒

(𝒃) 

ا 72 اي  ال(  ن       ال                   الأصلىي       

𝒇(𝒙) = 𝟑𝒙𝟐 − 𝟏 

𝒂) 𝒙𝟑 − 𝒙 + 𝑪                𝒃) 𝟔𝒙 

𝒄) 𝟑𝒙𝟐 − 𝟏 + 𝑪             𝒅) 
𝒙𝟐

𝟐
− 𝒙 
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 الحل ✓

∫(𝟑𝒙𝟐 − 𝟏) 𝒅𝒙 =
𝟑

𝟑
𝒙𝟑 − 𝒙 + 𝑪

= 𝒙𝟑 − 𝒙 + 𝑪 

. . ∫ يساوي  (𝟖𝒙𝟑 + 𝒙 −
𝟕

𝒙𝟓
) 𝒅𝒙  (𝟕𝟑 

𝒂) 𝟐𝒙𝟒 +
𝒙𝟐

𝒙
+

𝟕

𝟒𝒙𝟒
+ 𝑪 

𝒃) 𝟐𝟒𝒙𝟐 + 𝒙 −
𝟕

𝟒𝒙𝟑
+ 𝑪 

𝒄) 𝒙𝟒 +
𝒙𝟐

𝟐
+ 𝑪 

𝒅) 𝟐𝒙𝟒 −
𝟕

𝒙𝟒
+ 𝑪 

 الحل ✓

∫ (𝟖𝒙𝟑 + 𝒙 −
𝟕

𝒙𝟓
) 𝒅𝒙 

= ∫(𝟖𝒙𝟑 + 𝒙 − 𝟕𝒙−𝟓) 𝒅𝒙 

=
𝟖

𝟒
𝒙𝟒 +

𝒙𝟐

𝟐
− (

𝟕

−𝟒
𝒙−𝟒) + 𝑪 

= 𝟐𝒙𝟒 +
𝒙𝟐

𝟐
+

𝟕

𝟒𝒙𝟒
+ 𝑪 

(𝒂) 

. . ∫ يساوي  (𝟒𝒙 + 𝟏)
𝟑

𝟐

𝒅𝒙  𝟕𝟒)  التكامل 

𝒂) 𝟏𝟎                𝒃) 𝟏𝟏 

𝒄) 𝟐𝟎             𝒅) 𝟐𝟏 

 الحل ✓

∫ (𝟒𝒙 + 𝟏)
𝟑

𝟐

𝒅𝒙 = 𝟐𝒙𝟐 + 𝒙]
𝟐

𝟑

 

= (𝟐 × 𝟑𝟐 + 𝟑) − (𝟐 × 𝟐𝟐 + 𝟐) 

= 𝟐𝟏 − 𝟏𝟎 = 𝟏𝟏 

(𝒃) 

∫ فما  قيمة 𝒌 ؟  (𝒙 + 𝒌)
𝟒

𝟎

𝒅𝒙 =  𝟕𝟓) إذا كان 𝟐𝟎

𝒂) − 𝟕                𝒃) − 𝟑 

𝒄) 𝟑                     𝒅) 𝟕 

 الحل ✓

∫ (𝒙 + 𝒌)
𝟒

𝟎

𝒅𝒙 = 𝟐𝟎 ⟹
𝒙𝟐

𝟐
+ 𝒌𝒙|

𝟎

𝟒

= 𝟐𝟎 

⟹ (
𝟏𝟔

𝟐
+ 𝟒𝒌) − (

𝟎

𝟐
+ 𝟎 × 𝒌) = 𝟐𝟎 

⟹ 𝟖 + 𝟒𝒌 = 𝟐𝟎 

⟹ 𝟒𝒌 = 𝟏𝟐 ⟹ 𝒌 = 𝟑 

(𝒄) 

 ( انحقدار : 76

∫
𝒙𝟐

𝒙𝟐 − 𝟏
𝒅𝒙

𝟔

𝟐

− ∫
𝟏

𝒙𝟐 − 𝟏
𝒅𝒙

𝟔

𝟐

+ ∫
𝟏

𝟐
𝒅𝒙

𝟔

𝟐

 

 يسي   .. 

𝒂) 𝟐                𝒃) 𝟒 

𝒄) 𝟔             𝒅) لا يمكن  ايجاده 

 الحل ✓

 بيستخدام خصيئص انتكيا  انح دد.. 

∫
𝒙𝟐

𝒙𝟐 − 𝟏
𝒅𝒙

𝟔

𝟐

− ∫
𝟏

𝒙𝟐 − 𝟏
𝒅𝒙

𝟔

𝟐

+ ∫
𝟏

𝟐
𝒅𝒙

𝟔

𝟐
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= ∫ (
𝒙𝟐

𝒙𝟐 − 𝟏
−

𝟏

𝒙𝟐 − 𝟏
+

𝟏

𝟐
)

𝟔

𝟐

 

= ∫ (
𝒙𝟐 − 𝟏

𝒙𝟐 − 𝟏
+

𝟏

𝟐
)

𝟔

𝟐

𝒅𝒙 

= ∫ (𝟏 +
𝟏

𝟐
)

𝟔

𝟐

𝒅𝒙 

= ∫
𝟑

𝟐

𝟔

𝟐

𝒅𝒙 

=
𝟑

𝟐
𝒙|

𝟐

𝟔

 

=
𝟑

𝟐
(𝟔 − 𝟐) =

𝟑

𝟐
× 𝟒 =

𝟏𝟐

𝟐
= 𝟔 

∫ فما قيمة 𝒏 ؟ 𝒏𝒙
𝟐

𝟎

𝒅𝒙 =  𝟕𝟕) إذا كان 𝟔

𝒂)𝟑                      𝒃)𝟒 

𝒄) 𝟓                     𝒅) 𝟕 

 الحل ✓

∫ 𝒏𝒙
𝟐

𝟎

𝒅𝒙 = 𝟔 ⟹
𝒙𝟐

𝟐
+ 𝒌𝒙|

𝟎

𝟐

= 𝟔 

⟹ (
𝒏 × 𝟐𝟐

𝟐
) − (

𝒙 × 𝟎𝟐

𝟐
) = 𝟔 

⟹ 𝟐𝒏 − 𝟎 = 𝟔 

⟹ 𝒏 =
𝟔

𝟐
⟹ 𝒏 = 𝟑 

(𝒂) 

•   :  انتوزيااااع انطبلعي

 انتوزيااااع انطبلعي يشبه انج ت    
ا    

𝟏 انحسي ة ت ا انح       = 

انلحي     تي لة  .𝟎انحسي ة  تي لة    𝟓  انحسي ة 

.𝟎انيسير   𝟓 

 

 توزيااااع طبلعي 78
( إذا كيل انح     أاياك هو ا    

ي فحي ا تحيل أل  كول  لحته أ   ان 
نحتغ   عشواب 

 ؟  44

𝒂) 𝟓𝟓%                      𝒃) 𝟔𝟕% 

𝒄) 𝟖𝟏%                       𝒅) 𝟖𝟒% 

 الحل ✓

𝑷(𝑿 ≤ 𝟒𝟒) = 𝟑𝟒 + 𝟑𝟒 + 𝟏𝟑. 𝟓 + 𝟐
+ 𝟎. 𝟓 = 𝟖𝟒% 

( تتوزع اجحوعة بليتيت توزيعي طبلعلي  سطه  79

ي   انحعلير     𝟏𝟐ان سيب  فحي  لحة    𝟐 ات  افه 

𝒑(𝟏𝟎 < 𝒙 < 𝟏𝟔)  

𝒂) 𝟖𝟓%                      𝒃) 𝟖𝟏. 𝟓% 

𝒄) 𝟒𝟎%                       𝒅) 𝟒𝟕. 𝟓% 

 الحل ✓

 

𝟐𝟒     𝟐𝟗   𝟑𝟒         𝟑𝟗       𝟒𝟒     𝟒𝟗     𝟓𝟒 
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𝒑(𝟏𝟎 < 𝒙 < 𝟏𝟔)

= 𝟑𝟒% + 𝟑𝟒% + 𝟏𝟑. 𝟓% 

= 𝟖𝟏. 𝟓% 

 

ي  80 ان سيب  انطبلعي  سطه  انتوزيااااع   )𝟑𝟒  

اي ا تحيل أل تكول  لحة تم    𝟓 ات  افه انحعلير   

ي أ   ان 
 𝟒𝟗اختليرهي عشواب 

𝒂) 𝟏𝟎𝟎%                     𝒃) 𝟗𝟗. 𝟓% 

𝒄) 𝟖𝟕 %                       𝒅) 𝟔𝟖% 

 الحل ✓

.𝟎  على ان سم أ  انح     كله 𝟒𝟗  أ   ان 𝟓 − 

.𝟗𝟗  أ  أل انحسي ة 𝟓% = 

 توزيااااع ذا ان دين: 

تجربة ذات ان دين هي تجربة فيهي  كول ان دث 

 نه ا تحيل نل جيح  ا تحيل نلفش   

،    𝑷إذا كيتا   ان دث  تجيح  ا تحيل   𝒒تع   عن 

ع د   فإته  ان دث  تفس  فش   ا تحيل  عن  تع   

عدد   نهذه    𝒏إج اء  انحستقلة  انح ي  ت  ان 

 انتجربة  كول  

ي هو  − 𝝁  انحتوسط ان سيب  = 𝒏𝒑 

𝝈𝟐انتبيين هو   − = 𝒏𝒑𝒒 

𝝈ا ت  اف انحعلير  هو   − = √𝝈𝟐 

( اي انحسي ة انتقريبلة انح صورة بي   ا     80

ال  ا     𝒇(𝒙)   انحح لة بينشك   ا ور𝒙  ؟ 

 

 

 

𝒂) 𝟔                      𝒃) 𝟏𝟎 

𝒄) 𝟏𝟐                    𝒅) 𝟐𝟒 

 الحل ✓

 𝟎ت  ظ أل ع ض انحستطل ت ثيبا  يسي    

   دة ،  ا ه فإل .. 

= 𝟏 × 𝟑 =  اسي ة انحستطل  الأ ل 𝟑

= 𝟏 × 𝟒 = ي اسي ة انحستطل  ان 𝟒
  يب 

= 𝟏 × 𝟑 =   ينثاسي ة انحستطل  ان 𝟑

= 𝟑 + 𝟒 + 𝟑 =  انحسي ة انتقريبلة  𝟏𝟎

 

ا     81 بي    ان صورة  انح طقة  اسي ة  اي   )

الا   انحعطية بينتكيا  انح دد 𝒙 ا ور      

∫ ؟ 𝒙𝟐
𝟑

𝟎

𝒅𝒙 

𝒂) 𝟏                      𝒃) 𝟑 

𝒄) 𝟕                      𝒅) 𝟗 

 

𝟔        𝟖      𝟏𝟎       𝟏𝟐        𝟏𝟒     𝟏𝟔     𝟏𝟖 

𝟏𝟗    𝟐𝟒    𝟐𝟗        𝟑𝟒        𝟑𝟗     𝟒𝟒     𝟒𝟗 
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 الحل ✓

المساحة  = ∫ 𝒙𝟐
𝟑

𝟎

𝒅𝒙 =
𝒙𝟑

𝟑
|

𝟎

𝟑

=
(𝟑)𝟑

𝟑
−

(𝟎)𝟑

𝟑
 

= 𝟗 − 𝟎 = 𝟗 

ح   82
 
ع يتوزع  توزيااااع    𝟏𝟎𝟎𝟎𝟎(  ي  اصبيح كه ب 

ي   بحتوسط  سيب  يوم  إت  اف   𝟑𝟎𝟎طبلعي 

 𝟐𝟔𝟎يوم كم اصبيح  قع عح ه بي      𝟒𝟎اعلير   

 ،
ً
  𝟑𝟒𝟎يواي

ً
 يواي

𝒂) 𝟑𝟒𝟎𝟎                      𝒃) 𝟐𝟓𝟎𝟎 

𝒄) 𝟔𝟖𝟎𝟎                       𝒅) 𝟓𝟎𝟎𝟎 

 الحل ✓

 

𝒑(𝟐𝟔𝟎 < 𝒙 < 𝟑𝟒𝟎) = 𝟑𝟒% + 𝟑𝟒%

= 𝟔𝟖% 

عدد انحصيبيح هو   
𝟔𝟖

𝟏𝟎𝟎
× 𝟏𝟎𝟎𝟎𝟎 = 𝟔𝟖𝟎𝟎 

(𝒄) 

ي  83
 𝒙( اذا كيل انتوزيااااع ا  تحيلىي نلحتغ   انعشواب 

  عطى بينحجحوعة

 {(𝟎, 𝟎. 𝟐), (𝟏, 𝟎, 𝟑), (𝟐, 𝟎. 𝟏), (𝟑,
𝒌

𝟐
)} 

 ؟ 𝒌فحي  لحة ان يبا 

𝒂) 𝟎. 𝟐                      𝒃) 𝟎. 𝟖 

𝒄) 𝟎. 𝟑                       𝒅) 𝟎. 𝟒 

 

 الحل ✓

𝟎. 𝟔 +
𝒌

𝟐
= 𝟏 

𝟐 ×
𝒌

𝟐
= 𝟎. 𝟒 × 𝟐 

𝒌 = 𝟎. 𝟖 

(𝒃) 

نديهي  84 نعيئلة  ي 
عشواب  اختلير  تجربة  ي 

 
ف  )(𝟑) 

انجنس  انحوانلد  سب  أطفيل  تسجل  

ي  
على   𝒙 تسلس  انو دة، إذا دلّ انحتغ   انعشواب 

𝑳(𝒙عدد الأطفيل انذكور، فحي  لحة   =  ؟ (𝟎

𝒂)
𝟏

𝟐
                      𝒃)

𝟏

𝟒
 

𝒄)
𝟑

𝟒
                       𝒅)

𝟏

𝟖
 

 الحل ✓

(𝒅) 

ي لأعحير  اجحوعة 85 ( اذا كيل انحتوسط ان سيب 

الأشخيص   انحعلير     (𝟒𝟒)ان  س ة  ا ت  اف 

ات  افي      (𝟓)نهي   ي   ف  انذ   انعح   فحي   ،

؟  ي  ت ا انحتوسط ان سيب 
 اعليريي  

𝒂) 𝟑𝟒                      𝒃) 𝟑𝟗 

𝒄) 𝟒𝟗                       𝒅) 𝟓𝟒 

 الحل ✓

𝝁 = 𝟒𝒏                     𝒛 =
𝒙 − 𝒎

𝟔
 

𝟔 = 𝟓                         
−𝟐

𝟏
=

𝒙 − 𝟒𝟒

𝟓
 

𝒙 =? ?                      −𝟏𝟎 = 𝒙 − 𝟒𝟒 

𝒛 = −𝟐                   + 𝟒𝟒        + 𝟒𝟒 

𝟏𝟖𝟎     𝟐𝟐𝟎    𝟐𝟔𝟎       𝟑𝟎𝟎       𝟑𝟒𝟎    𝟑𝟖𝟎    𝟒𝟐𝟎 
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𝟑𝟒 = 𝒙 

(𝒂) 

ي 86
 
ي نع ايت طلبة ف ( اذا كيل انحتوسط ان سيب 

انعربلة   انلغة  ،  ا ت  اف   (𝟔𝟎)اات يل 

نهي   انحعليرية    (𝟓)انحعلير   انع اة  فحي  لحة   ،

 ؟ (𝟓𝟖)نلع اة 

𝒂) 𝟎. 𝟐                      𝒃) − 𝟎. 𝟎𝟒 

𝒄) 𝟎. 𝟒                       𝒅) − 𝟎. 𝟒 

 الحل ✓

𝒛 =
𝟓𝟖 − 𝟔𝟎

𝟓
=

−𝟐

𝟓
= 

(𝒅) 

انحشتقة الأ لى 87 انحجي ر ا      ( يبي   انشك  

ال   ال    𝒇(𝒙)ن     ن     كيل  إذا   ،𝒇(𝒙)    لحة 

ال  𝟏𝟐عظمى  هي   :  𝒇(𝒙)، فإل  يعدة ا      هي

 

 

 

 

 

 

 

𝒂) 𝒇(𝒙) = 𝒙𝟐 − 𝟒𝒙 + 𝟏𝟐 

𝒃) 𝒇(𝒙) = 𝟒 + 𝟒𝒙 − 𝒙𝟐 

𝒄) 𝒇(𝒙) = 𝟖 + 𝟒𝒙 − 𝒙𝟐 

𝒅) 𝒇(𝒙) = 𝒙𝟐 − 𝟒𝒙 + 𝟏𝟔 

 الحل ✓

 

: ∫ ه   (−𝒙𝟐 + 𝟑𝒙)
𝟑

𝟎

𝒅𝒙  𝟖𝟗)  قيمة 

𝒂) 𝟑
𝟑

𝟒
                      𝒃) 𝟐𝟏

𝟏

𝟒
 

𝒄) 𝟒
𝟏

𝟐
                       𝒅) 𝟐𝟐

𝟏

𝟐
 

 الحل ✓

 

: ∫ ه  
𝟏

√𝒙

𝟒

𝟏

𝒅𝒙  𝟗𝟎) قيمة 

𝒂) − 𝟐                      𝒃) −
𝟕

𝟏𝟔
 

𝒄)
𝟏

𝟐
                           𝒅) 𝟐 

 الحل ✓

: ∫ يساوي  𝒙√𝟑𝒙 𝒅𝒙  (𝟗𝟏 

𝒂) 
𝟐√𝟑

𝟓
𝒙

𝟓
𝟐 + 𝑪 

𝒃) 
𝟓√𝟑

𝟐
𝒙

𝟓
𝟐 + 𝑪 

𝒄) 𝟐√𝟑𝒙 + 𝑪 

𝒅) 
𝟓√𝟑

𝟓
𝒙

𝟑
𝟐 + 𝑪 

 الحل ✓
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( انتكيا  انح د د انذ   حكن عن طريقه  92

ال:             ا جيد انحسي ة بي   ا     ا    

𝒇(𝒙) = 𝟒𝒙 − 𝒙𝟐  انح ور  ،𝒙  :هو 

𝒂) ∫ (𝟒𝒙 − 𝒙𝟐)
𝟎

𝟒

𝒅𝒙 

𝒃) ∫ (𝟒𝒙 − 𝒙𝟐)
𝟒

𝟎

𝒅𝒙 

𝒄) ∫ (𝟒𝒙 − 𝒙𝟐)
𝟎

𝟏

𝒅𝒙 

𝒅) ∫ (𝟒𝒙 − 𝒙𝟐)
𝟏

𝟎

𝒅𝒙 

 الحل ✓

 

 

ي 93
,𝑿~𝑵(𝟏𝟎𝟎(  دل انحتغ   انعشواب  𝝈𝟐) 

ي أ د اجتحعيتهي. إذا كيتا 
 
على أطوال الأفيعي ف

.𝟎أطوال  ا ح بي     𝟔𝟖
ا هي ت  

𝟏𝟎𝟕 𝒄𝒎, 𝟗𝟑 𝒄𝒎  فإل  ،𝝈𝟐  :  يسي 

𝒂)𝟕                      𝒃)𝟏𝟒 

𝒄)𝟒𝟗                    𝒅) √𝟕 

 الحل ✓

(𝒄) 

توزيعي 94 ا ختبيرات  أ د  ي 
 
ف انع ايت  تتبع   )

ي   ،  ات  افه انحعلير     𝟔𝟖طبلعلي  سطه ان سيب 

ي ا ختبير  𝟏𝟓
 
ان انطلبة،    %𝟏𝟔. إذا نم ي جح ف

 :  فإل ع اة ان جيح هي

𝒂) 𝟐𝟑                      𝒃) 𝟑𝟖 

𝒄) 𝟔𝟖                       𝒅) 𝟓𝟑 

 الحل ✓

ي تقع يسير 95
( انحسي ة )بينو دات انحربعة( ان  

𝒛انقلحة   = −𝟏. انتوزيااااع    𝟕𝟑 ا      أسف  

 انطبلعي انحعلير  تسي  : 

𝒂) 𝟎. 𝟒𝟓𝟖𝟐                      𝒃) 𝟎. 𝟓𝟐𝟖𝟎 

𝒄) 𝟎. 𝟎𝟒𝟏𝟖                       𝒅) 𝟎. 𝟗𝟓𝟖𝟐 

 الحل ✓

 

 

 

 

𝒂 > 𝟎 ،∫ (𝟐𝒂𝒙 + 𝟕)
𝟓

𝟏

𝒅𝒙 = 𝟒𝒂𝟐 𝟗𝟔) إذا كان 

 𝒂فجد قيمة الثابت 

𝒂) 𝒂                      𝒃) 𝟓 

𝒄) 𝟕                    𝒅) 𝟖 

 الحل ✓

𝟐𝒂𝒙𝟐

𝟐
+ 𝟕𝒙]

𝟏

𝟓

= 𝟒𝒂𝟐 

(𝟐𝟓𝒂 + 𝟑𝟓) − (𝒂 + 𝟕) = 𝟒𝒂𝟐 

𝟐𝟓𝒂 + 𝟑𝟓 − 𝒂 − 𝟕 = 𝟒𝒂𝟐 

𝟐𝟒𝒂 + 𝟐𝟖 = 𝟒𝒂𝟐 

−𝟒𝒂𝟐

−𝟒
+

𝟐𝟒𝒂

−𝟒
+

𝟐𝟖

−𝟒
= 

𝒂𝟐 − 𝟔𝒂 − 𝟕 = 𝟎 

(𝒂 + 𝟏)(𝒂 − 𝟕) 

𝒂 = −𝟏  𝒂 = 𝟕  

(𝒄) 
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ي انشك  انحعطى 97
 
( اسي ة انح طقة انحظللة ف

 :  هي

 

 

 

𝒂) ∫ 𝒇(𝒙)
𝒄

𝒂

𝒅𝒙 + ∫ 𝒇(𝒙)
𝒃

𝒄

𝒅𝒙 

𝒃) − ∫ 𝒇(𝒙)
𝒃

𝒂

𝒅𝒙 

𝒄) − ∫ 𝒇(𝒙)
𝒄

𝒂

𝒅𝒙 + ∫ 𝒇(𝒙)
𝒃

𝒄

𝒅𝒙 

𝒅) ∫ 𝒇(𝒙)
𝒃

𝒂

𝒅𝒙 

 الحل ✓

 

,𝑿~𝑩(𝟒( إذا كيل  98 𝟎. 𝑷(𝑿، فإل    (𝟒 = 𝟑) 

 يسي  : 

𝒂) 𝟎. 𝟏𝟓𝟑𝟔                    𝒃) 𝟎. 𝟎𝟑𝟖𝟒 

𝒄) 𝟎. 𝟎𝟔𝟒                       𝒅) 𝟎. 𝟑𝟒𝟓𝟔 

 الحل ✓

اذا كيل  99  )𝑿   ذا  دين،  كيل عشوائلي  ا  اتغ  

𝒏اعياله   = ، فإل انحعيا     𝟔𝟎،  تو عه    𝟑𝟐𝟎

𝒑  :هو 

𝒂)
𝟑

𝟏𝟔
                      𝒃)

𝟏𝟑

𝟏𝟔
 

𝒄)
𝟓

𝟏𝟔
                       𝒅)

𝟑

𝟒
 

 الحل ✓

,𝑿~𝑩(𝟖( اذا كيل  100 𝟎. 𝑷(𝑿، فإل    (𝟏 < 𝟐) 

ية يسي  :  𝟒إلى أ  ب   ا يزل عشر

𝒂) 𝟎. 𝟑𝟖𝟐𝟔                 𝒃) 𝟎. 𝟖𝟏𝟑𝟏 

𝒄) 𝟎. 𝟒𝟑𝟎𝟓                  𝒅) 𝟎. 𝟏𝟒𝟖𝟖 

 الحل ✓

 

ا عشوائلي ذا  دين،  تو عه   𝑿( اذا كيل  101 اتغ  

،  تبيي ه  𝟖
𝟐𝟎

  𝟑  
 هو:  𝒏، فإل انحعيا   

𝒂) 𝟑𝟐                      𝒃) 𝟒𝟖 

𝒄) 𝟔𝟒                       𝒅) 𝟓𝟔 

 الحل ✓

 

انح طقة 102 نحسي ة  انحئوية  اننسبة   )

بي     𝝁انح صورة  − 𝟑𝝈     𝝁 + 𝟑𝝈     أسف

 :  انتوزيااااع انطبلعي هي
 ا    

𝒂) 𝟔𝟖%                      𝒃) 𝟗𝟓% 

𝒄) 𝟗𝟗. 𝟕%                  𝒅) 𝟖𝟗. 𝟕% 

 الحل ✓

ع ايت  103 اذا كيتا  أ د    𝟐𝟎𝟎𝟎(  ي 
 
ف طينب 

ي  ان سيب  طبلعلي،  سطه  توزيعي  تتبع  ا ختبيرات 

انحعلير     𝟖𝟎 انطلبة   𝟒،  ات  افه  عدد  فإل   ،

 هو تقريبي:  𝟖𝟎انذين تق  ع ايتهم عن  

𝒂) 𝟒𝟓𝟑                      𝒃) 𝟏𝟓𝟒𝟕 

𝒄) 𝟏𝟓𝟔𝟕                    𝒅) 𝟕𝟏𝟓 

 الحل ✓
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طريقه  104 عن  انذ   حكن  انح د د  انتكيا    )

ال   ا     ا      بي    انحسي ة  𝒇(𝒙)إ جيد  =

𝟒𝒙 − 𝒙𝟐  انح ور  ،𝒙  :هو 

𝒂) ∫ (𝟒𝒙 − 𝒙𝟐)
𝟎

𝟒

𝒅𝒙 

𝒃) ∫ (𝟒𝒙 − 𝒙𝟐)
𝟎

𝟏

𝒅𝒙 

𝒄) ∫ (𝟒𝒙 − 𝒙𝟐)
𝟒

𝟎

𝒅𝒙 

𝒅) ∫ (𝟒𝒙 − 𝒙𝟐)
𝟏

𝟎

𝒅𝒙 

 الحل ✓

 

الأصلىي  105 ال  ا      )𝑳(𝒙)          ال ن    

𝒇(𝒙) =
𝟐

𝟐𝒙 + 𝟏
 هو:  

𝒂) 𝐥𝐧|𝒙 + 𝟏| + 𝒄 

𝒃) 𝐥𝐧|𝟐𝒙 + 𝟏| + 𝒄 

𝒄) 𝐥𝐧|𝒙 + 𝟏| 

𝒅) 𝐥𝐧|𝟒𝒙 + 𝟏| + 𝒄 

 الحل ✓

 

، ∫ (
𝑷

𝟐𝒙𝟐
+ 𝑸) 𝒅𝒙 =

𝟐

𝒙
+ 𝟏𝟎𝒙 + 𝒄 𝟏𝟎𝟔) اذا  كان 

𝑸فإل  لحة انحقدار   + 𝑷  :  تسي 

𝒂) 𝟏𝟎                      𝒃) − 𝟒 

𝒄) 𝟏𝟒                       𝒅) 𝟔 

 الحل ✓

كيل  107 اذا   )𝒇′(𝒙) = 𝟔𝒙𝟐 + ال   𝟓 ا      ،

𝒇(𝒙)    𝟏) ح  ا   يه بين قطة,  𝒇(−𝟏)، فإل    (𝟗

 تسي  : 

𝒂) 𝟓                      𝒃) − 𝟓 

𝒄) − 𝟏                  𝒅) 𝟗 

 الحل ✓

 

ي اسير استقلم،  تعطى 108
 
( يت  ك جسلم ف

ال   بي     انحتجهة  𝒗(𝒕)سرعته  = 𝒕 + 𝟐    ،

،      𝒕 لث   ي
سرعته انحتجهة بينح     𝒗انزان بين واب 

ي نلجسلم هو 
،    𝒎 𝟏𝟏نك  ثيتلة، انحو ع ا بتداب 

بعد   انجسلم  او ع  بدء   كته    𝟖فإل  ان  ي 
ثواب 

 هو: 

𝒂) 𝟓𝟗                      𝒃) 𝟑𝟏 

𝒄) 𝟗𝟏                       𝒅) 𝟖𝟑 

 الحل ✓

 

 

، ∫ 𝟐𝒇(𝒙)
𝟓

𝟎

𝒅𝒙 =  𝟏𝟎𝟗) اذا كان  𝟐𝟎

: يساوي  ∫ 𝒇(𝒙)
𝟕

𝟎

𝒅𝒙 فإن ∫ 𝒇(𝒙)
𝟕

𝟓

𝒅𝒙 = 𝟑 

𝒂) 𝟏𝟑                      𝒃) 𝟕 

𝒄) − 𝟒                     𝒅) − 𝟏𝟑 

 الحل ✓
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𝒇(𝒙)( اذا كيل  110 = {
𝟏𝟐    , 𝒙 < 𝟐

𝟑𝒙𝟐  , 𝒙 ≥ 𝟐
  ، 

: ∫ تساوي  𝒇(𝒙)
𝟒

𝟏

𝒅𝒙  فإن قيمة 

𝒂) 𝟔𝟖                      𝒃) 𝟖𝟔 

𝒄) 𝟖𝟎                       𝒅) 𝟖𝟖 

 الحل ✓

 

: ∫ ه   |𝒙 − 𝟏|
𝟏

𝟎

𝒅𝒙 ∶  𝟏𝟏𝟏)  قيمة

𝒂) −
𝟏

𝟐
                      𝒃) 

𝟏

𝟐
  

𝒄) 𝟐                            𝒅) − 𝟐 

 الحل ✓

 

 

 

ي انتجربة ا  تحينلة انه دسلة فإل جحيع  112
 
( ف

 :  انعبيرات الآتلة ص ل ة اي عدا  ا دة هي

(𝒂    استقلة ا ي  ت  على  انتجربة  اشتحيل 

  اتك رة  ا دد عددهي

(𝒃   ي ك
 
ا ي نة إلى تجيح ف ز ان تيئج انححك ة ف

 أ  فش  

(𝒄 ي ك  ا ي نة
 
 ثبيت ا تحيل ان جيح ف

(𝒅  انتو ف ع د أ ل تجيح 

 الحل ✓

 

،  كيل                 𝑿~𝑮𝒆𝒐(𝒑)( اذا كيل  113

𝑷(𝑿 = 𝟏) = 𝟎.  يسي  :  𝑬(𝑿)، فإل  𝟐

𝒂) 𝟐                      𝒃) 𝟏𝟎  

𝒄) 𝟓                      𝒅) 𝟎. 𝟐 

 الحل ✓

ا تظحة، كيل 114 غ    تقد  إنقيء  طعة  ع د   )

ان قد   أنقلا  طعة  إذا   . انصورة  ظهور  ا تحيل 

فإل   أ ل ا ة،  انصورة  بصورة اتك رة     تظه  

إنقيء  طعة  ع د  أ ل ا ة  انصورة  ا تحيل ظهور 

ي انح ة ان يتلة يسي  : 
 
 ان قد ف

𝒂)
𝟏𝟖

𝟏𝟐𝟓
                      𝒃) 

𝟐

𝟐𝟓
  

𝒄)
𝟔

𝟐𝟓
                         𝒅)

𝟑

𝟐𝟓
 

 الحل ✓

انتوزيااااع 115 ا      انحجي ر  انشك   (  ح   

ي 
ان يب  انصف  طلبة  ان  اجحوعة  نكت   انطبلعي 

، فإل انح طقة انحظللة تح  :   عشر

 

(𝒂   اننسبة انحئوية نلطلبة انذين تقع كتلهم فوق انوسط

ي   ان سيب 

(𝒃    اننسبة انحئوية نلطلبة انذين   يزيد انبعد بي   كتلهم

ي على ات  اف اعلير   ا د    انوسط ان سيب 

(𝒄    انحئوية نلطلبة انذين تق  كتلهم عن انوسط اننسبة 

ي بحقدار   يزيد عن ات  افي   اعليريي     ان سيب 

(𝒅    اننسبة انحئوية نلطلبة انذين تزيد كتلهم عن انوسط

ي  تق     ان سيب  أ    ، اعليريي   ات  افي    عن  يزيد  بحقدار   

 ع ه بحقدار   يزيد عن ات  اف اعلير   ا د 
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ي  116
 
ف اننسيء  أطوال  أل  إلى  دراسة  توصلا   )

ي  إ دى انحدل تتبع توزيعي طبلعي،  سطه ان سيب 

𝟏𝟔𝟕 𝒄𝒎     انحعلير اذا   𝒄𝒎 𝟖،  ات  افه   .

ت اا أة عشوائلي، فإل ا تحيل أل  كول طول   اخت  

 هو:  𝒄𝒎 𝟏𝟔𝟕انح أة أ   ان 

𝒂) 𝟎. 𝟓                      𝒃) 𝟎. 𝟑𝟒  

𝒄) 𝟎. 𝟔𝟖                    𝒅) 𝟎. 𝟒𝟕𝟓 

 الحل ✓

 

,𝑿~𝑵(𝟐𝟎( اذا كيل  117 ، فإل                  (𝟒

𝑷(𝟏𝟖 < 𝑿 <  يسي  :  (𝟐𝟐

𝒂) 𝟎. 𝟒𝟕𝟓                  𝒃) 𝟎. 𝟑𝟒  

𝒄) 𝟎. 𝟔𝟖                      𝒅) 𝟎. 𝟏𝟔 

 الحل ✓

 

: ∫ ه  
𝒙𝟑 − 𝟏

𝒙𝟐
𝒅𝒙 ∶  𝟏𝟏𝟖) قيمة

𝒂)
𝒙𝟐

𝟐
−

𝟏

𝒙
+ 𝒄 

𝒃)
𝒙𝟐

𝟐
+

𝟏

𝒙
+ 𝒄 

𝒄)𝒙𝟐 −
𝟏

𝒙
+ 𝒄 

𝒅) 𝒙𝟐 +
𝟏

𝒙
+ 𝒄 

 الحل ✓

∫
𝒙𝟑

𝒙𝟐
−

𝟏

𝒙𝟐
𝒅𝒙 ⟹ ∫ 𝒙 − 𝒙−𝟐 𝒅𝒙 

𝒙𝟐

𝟐
−

𝒙−𝟏

−𝟏
+ 𝒄 ⟹

𝒙𝟐

𝟐
+

𝟏

𝒙
+ 𝒄  

(𝒃) 

: ∫ ه   (−𝒙𝟐 + 𝟑𝒙)
𝟑

𝟎

𝒅𝒙 ∶  𝟏𝟐𝟎) قيمة

𝒂) 𝟐𝟐
𝟏

𝟐
                      𝒃) 𝟑

𝟑

𝟒
  

𝒄) 𝟐𝟏
𝟏

𝟒
                       𝒅) 𝟒

𝟏

𝟐
 

 الحل ✓

−𝒙𝟑

𝟑
+

𝟑𝒙𝟐

𝟐
]

𝟎

𝟑

 

(
−𝟗

𝟏
+

𝟐𝟕

𝟐
) − 𝟎 ⟹

−𝟏𝟖 + 𝟐𝟕

𝟐
=

𝟗

𝟐
= 𝟒. 𝟓 

(𝒅) 

: ∫ ه   𝒆𝟐𝒙
𝟐

𝟎

𝒅𝒙 ∶  𝟏𝟐𝟏) قيمة

𝒂) 𝒆𝟒 − 𝟏                      𝒃) 𝒆𝟒 − 𝟐 

𝒄) 𝟐𝒆𝟒 − 𝟐                    𝒅) 
𝟏

𝟐
𝒆𝟒 −

𝟏

𝟐
 

 الحل ✓

𝒆𝟐𝒙

𝟐
]

𝟎

𝟐

 

𝒆𝟒

𝟐
−

𝒆𝟎

𝟐
⟹

𝟏

𝟐
𝒆𝟒 −

𝟏

𝟐
 

(𝒅) 
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: ∫ ه  
𝟏

√𝒙

𝟒

𝟏

𝒅𝒙 ∶  𝟏𝟐𝟐) قيمة

𝒂) 𝟐                      𝒃) − 𝟐 

𝒄) −
𝟕

𝟏𝟔
                    𝒅) 

𝟏

𝟐
 

 الحل ✓

∫
𝟏

√𝒙

𝟒

𝟏

𝒅𝒙 

∫
𝟏

𝒙
𝟏
𝟐

𝟒

𝟏

𝒅𝒙 ⟹ ∫ 𝒙−
𝟏
𝟐

𝟒

𝟏

𝒅𝒙 

𝟐

𝟏
𝒙

𝟏
𝟐]

𝟏

𝟒

 

𝟐√𝒙]
𝟏

𝟒
⟹ 𝟒 − 𝟐 = 𝟐 

(𝒂) 

  كيل  𝑿~𝑮𝒆𝒐(𝒑)( إذا كيل  123

 𝑷(𝑿 = 𝟐) = 𝟎.  𝒑   فإل  لحة  𝟐

𝒂) 𝟎. 𝟔, 𝟎. 𝟒                      𝒃) 𝟎. 𝟑, 𝟎. 𝟏  

𝒄) 𝟎. 𝟐, 𝟎. 𝟓                   𝒅) 𝟎. 𝟑, 𝟎. 𝟕 

𝑿~𝑮𝒆𝒐  ( إذا كيل124 (
𝟑

𝟖
 :  𝑬(𝑿)فإل    (

𝒂)
𝟑

𝟖
                                𝒃)

𝟖

𝟑
 

𝒄)
𝟏

𝟖
                              𝒅)

𝟓

𝟖
  

 

 

 

 

 

𝑬(𝑿) كيل   𝑿~𝑮𝒆𝒐(𝒑)  ( إذا كيل125 =
𝟒

𝟑
فإل  

 :   𝒑 لحة 

𝒂) 
𝟑

𝟒
                                 𝒃)

𝟏

𝟒
 

𝒄)
𝟑

𝟓
                                 𝒅)

𝟏

𝟖
   

126  )  𝑿     ، ي ه دسي
𝑬(𝑿)اتغ   عشواب  = 𝟐 

𝑷(𝑿فإل  لحة   > 𝟑)   

𝒂)  
𝟑

𝟓
                               𝒃)

𝟏

𝟖
  

𝒄)
𝟑

𝟖
                                𝒅)

𝟒

𝟓
 

  كيل  𝑿~𝑮𝒆𝒐(𝒑)( إذا كيل  127

 𝑷(𝑿 = 𝟏) = 𝟎.  𝑬(𝑿)فإل  𝟐

𝒂) 𝟑                               𝒃) 𝟕  

𝒄) 𝟓                                𝒅) 𝟖 

ي مي علىي  ج  ت د بشك  اتك ر ،  يتو ف ( 128

 ح   عدد ا ات  𝑿إذا كيل  3ع د ظهور انعدد 

د ، فإل ا تحيل أل ي مي علىي  ج   
رمي  ج  ان  

 ا ات.  4ان    اك ر ان 

𝒂)
𝟔𝟐𝟓

𝟏𝟐𝟗𝟔
                               𝒃)

𝟐𝟏𝟑

𝟕𝟓𝟔
  

𝒄) 
𝟏𝟐𝟏

𝟕𝟐𝟏
                                𝒅) 

𝟏𝟎𝟕

𝟐𝟏𝟓𝟑
 

 طيعيت اتطيبقة،  4(   ص دائ   اقسم إلى 129

ي  
على عدد ا ات تد ي    𝑿إذا دلّ انحتغ   انعشواب 

انحؤسرر      قف ع د انلول الأ ح : فإل ا تحيل  

الأ        تد ي  اؤسرر انق ض ث ث ا ات على

  قف ع د انلول الأ ح  أ ل ا ة. 

𝒂)
𝟗

𝟏𝟔
                         𝒃)

𝟕

𝟏𝟓
  

𝒄)
𝟓

𝟏𝟔
                         𝒅)

𝟏

𝟏𝟓
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( يرياااد ا اساااااااااااااااا  اج اء اقااايب ت اع سااااااااااااااكااايل  130
ي 
ا دى انق ى  ساااااااؤانهم عن اشااااااايهدة ابيراة تهيب 
كاأت انعاينم ثم انتو ف عن ذناك ع اد اقايبلاة أ ل  
شاااااااااااخص شااااااااااايهد انحهيراة إذا كيل ند ه ا صااااااااااايئلة  

% ان ساااااااااكيل انقرية  د  4تشااااااااا   إلى أل اي  سااااااااابته  
شااااااااااااايهد ا انحهيراة كم شاااااااااااااخص يتو ع أل يساااااااااااااأنه  

 شيهد انحبيراة انح اس   ب  اق
ً
 يبلته شخصي

𝒂) 𝟐𝟎                               𝒃) 𝟏𝟗  

𝒄) 𝟐𝟓                               𝒅) 𝟐𝟒 

كيت تصنيع  بوب  131 ( أعل ا أ دى سرر

ي بعض علب 
 
انفطور عن  جود نعبة اجيتلة ف

علب على   5ان بوب إذا ا توت علبه ان ك  

ي  نعبة إذا دل انحتغ   انع
على عدد انعلب  𝑿شواب 

ي ستفتح     تظه  انلعبة، كم علبة يتو ع أل  
ان  

 تفتح     تجد أ ل نعبة

𝒂) 𝟓                               𝒃) 𝟒  

𝒄) 𝟔                               𝒅) 𝟏𝟑 

ي  ج  ت د ا تظم ذ  سبعة أ جه  132
( انق 

نعدد  بشك  اتك ر     ظهور ا 7إلى  1ا  حة ان 

د  5  ا ات.  3فإل ا تحيل انقيء  ج  ان  

𝒂)
𝟐𝟏𝟑

𝟕𝟏𝟖
                          𝒃)

𝟏𝟓

𝟕𝟏𝟑
  

𝒄)
𝟐𝟓

𝟏𝟕𝟑
                         𝒅)

𝟑𝟔

𝟑𝟒𝟑
 

( أطلق علىي رصيصة ت و هدف بصورة 133

اتك رة ثم يتو ف بعد اصيبته انهدف إذا كيل  

ي ك  ا ة هو  
 
.𝟎ا تحيل اصيبة انهدف ف فإل   𝟑

ي انح ي نة ان ابعة. 
 
 ا تحيل أل  صيبه أ ل ا ة ف

𝒂)𝟎. 𝟔𝟏𝟑𝟕                          𝒃) 𝟎. 𝟐𝟑𝟏𝟓  

𝒄)𝟎. 𝟏𝟎𝟐𝟗                         𝒅) 𝟎. 𝟑𝟏𝟓𝟕 

 

 

 

ي دراسة نعينم ا ليء ، توص  إلى أل  ا د 134
 
( ف

ف اشيت نديهي جسم بلض انلول إذا بدأ  5ان ك  

 على أل يتو ف 
ً
انعينم بجحع انف اشيت عشوائلي

ع د إ جيد أ ل ف اشة جسحهي أبلض ، فإل 

ا تحيل أل يتو ف انعينم عن جحع انف اشيت ع د 

 ف اشيت.   6جحعه 

𝒂)
𝟏𝟏𝟏

𝟓𝟎𝟓
                          𝒃) 

𝟏𝟕𝟐

𝟓𝟏𝟕
 

𝒄)
𝟏𝟕𝟑𝟕

𝟏𝟖𝟏𝟑
                         𝒅)

𝟏𝟎𝟐𝟒

𝟏𝟓𝟔𝟐𝟓
 

اصلح رج  ا  ك أ دى انسليرات ، نك ه ( 134

  15نم يستطع تجربة تشغلله إ  ا ة  ا دة ك  

د لقة ، إذا كيل ا تحيل أل  عح  انح  ك ع د  

ح  فإل ا تحيل أل  ع  0.6ا ي نة تشغلله هو 

ي أك ر ان سيعة على  
انح  ك أ ل ا ة بعد اض 

  ا ي نة اص  ه. 

𝒂) 𝟎. 𝟎𝟏𝟕𝟐                       𝒃) 𝟎. 𝟎𝟐𝟓𝟔  

𝒄) 𝟎. 𝟏𝟎𝟐𝟑                      𝒅) 𝟎. 𝟕𝟓𝟏𝟕 

ا تحيل اصيبة شخص بيع اض جيتبلة بعد  •

  ر طبلب اعطيء   0.4ت ي نه د اء اعي   هو 

ا ضيه اند اء إلى  ي   ظهور أ ل اصيبة 

 بيع اض جيتبلة ، أجب عن انفق ات الآتلة:  

( ا تحيل أل يزيد عدد انح ض  انذين  135

.   3سيت ي نول اند اء على     ا ض 

𝒂) 𝟎. 𝟖𝟏𝟖                       𝒃) 𝟎. 𝟏𝟎𝟕  

𝒄) 𝟎. 𝟐𝟏𝟔                     𝒅) 𝟎. 𝟐𝟏𝟑 

ض  انذين سيت ي نول   ( انعدد انحتو ع نلح  136

اند اء  ي   ظهور أ ل أصيبة بيع اض اند اء 

 انجيتبلة. 

𝒂) 
𝟗

𝟒
                             𝒃)

𝟕

𝟑
  

𝒄)
𝟏𝟓

𝟐
                            𝒅)

𝟓

𝟐
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( تفلد ا صيئليت اصدرتهي انجياعة بأل  137

فقط ان طلبة انجياعة  حيرسول  %25

انتحري يت انرييضلة بشك  ا تظم إرادت انجياعة 

اج اء اقيب ت عشوائلة اع انطلبة نتع ف إذا  

كيتوا  حيرسول هذه انتحري يت بيتتظيم أم   . فإل 

و ع اقيبلتهم  ب  اصيدفة أ ل  عدد انطلبة انحت

 طينب  حيرت انتحري يت انرييضلة بشك  ا تظم. 

𝒂) 𝟒                             𝒃) 𝟑  

𝒄) 𝟓                            𝒅) 𝟔 

.𝑿~𝑮𝒆𝒐 (𝟎( إذا كيل  138 فإل  لحة   (𝟐

𝑷(𝑿 ≤ 𝟐)  

𝒂) 𝟎. 𝟔𝟒                        𝒃) 𝟎. 𝟖  

𝒄) 𝟎. 𝟐𝟖𝟖                       𝒅) 𝟎. 𝟑𝟔  

 

ي   •
 
 ف
ً
إذا كيل ا تحيل أل  صيب شخص اي هدفي

  0.3ك  طلقة  طلقهي على انهدف يسي   

فإذا أطلق على انهدف بشك  اتك ر على أل  

يتو ف ع د اصيبته انهدف أ ل ا ة أجب  

 تلة:  عن انفق ات الآ 

( اي ا تحيل أل  طلق على انهدف ا تي   على 139

 الأف  

𝒂) 𝟎. 𝟕                            𝒃) 𝟎. 𝟓 

𝒄) 𝟎. 𝟐                           𝒅) 𝟎. 𝟏 

( اي عدد انطلقيت انحتو ع اط  هي      140

 اصيبة انهدف.  

𝒂) 
𝟓

𝟐
                           𝒃) 𝟏𝟎  

𝒄) 𝟑                            𝒅)
𝟏𝟎

𝟑
 

 

 

(      1- 6ظم ا  م ان )رم  ج  ت د ا ت •

 ظهور عدد أ لىي ، أجب عن انفق ات الآتلة:  

د 141 ا ات نظهور  3( اي ا تحيل انقيء  ج  ان  

  .  عدد أ لىي

𝒂)
𝟏

𝟐𝟕
                           𝒃)

𝟐

𝟐𝟕
   

𝒄)
𝟏

𝟖
                             𝒅)

𝟏

𝟏𝟔
 

د أ   ان 142 ا ات  3( اي ا تحيل انقيء  ج  ان  

 .  ظهور عدد أ لىي
    

𝒂)
𝟏

𝟖
                             𝒃) 

𝟑

𝟒
   

𝒄)
𝟓

𝟖
                             𝒅)

𝟏

𝟐
 

 

د أك ر ان 143 ا ات  4( اي ا تحيل انقيء  ج  ان  

  .  ظهور عدد أ لىي
    

𝒂)
𝟏

𝟖
                             𝒃)

𝟏

𝟏𝟔
   

𝒄)
𝟓

𝟖
                             𝒅)

𝟏

𝟓
 

رات الآتلة تح   تجربة ا تحينلة  ( أ  انعبي144

 ذات  دين: 

a ي   طع تقد ثم كتيبة عدد انصور  3( إنقيء
ان  

 ظه ت

b  ي تقد ا تظحتي   ،     ظهور
( انقيء  طع  

 صورتي   

c ي صف فله  5( اختلير
 
 ف
ً
أ  د،   7ط ب عشوائلي

ب يت نتشكل  فريق ، ثم كتيبة عدد الأ  د  5

 انذين   ع عليهم ا ختلير. 
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ا ات، اي   4رم ا  ال  ج  ت د ا تظم ( 145

  ا ات.  3على انوجه انعلو   5ا تحيل ظهور ان  م 

𝒂)𝟎. 𝟎𝟏𝟓                      𝒃)𝟎. 𝟎𝟐𝟕   

𝒄)𝟎. 𝟏𝟐𝟒                    𝒅)𝟎. 𝟕𝟏𝟒 

( إذا كيل ا تحيل تجيح عحللة ط  لة هو 146

ا ات ، اي   3اج ى طبلب هذه انعحللة  0.2

 ا تحيل أل ت جح عحليتيل على ا     

𝒂) 𝟎. 𝟗𝟏𝟒                  𝒃) 𝟎. 𝟓𝟏𝟑   

𝒄) 𝟎. 𝟏𝟎𝟒                  𝒅) 𝟎. 𝟕𝟏𝟒 

( اجريا دراسة على الآثير انجيتبلة انظيه ة  147
بعد ت ي ل د اء جد د،   د خلصا اندراسة أل  

ان الأطفيل انذين ت ي نوا هذه اند اء تظه   %30
جيتبلة. إذا أعطى طبلب هذا  عليهم اع اض 

 يتو ع ال تظه  ع 6اند اء نا 
ا
لله  أطفيل كم طفل

   هذه ا ع اض. 
𝒂) 𝟕. 𝟏                  𝒃) 𝟑. 𝟕   

𝒄)  𝟓                      𝒅) 𝟏. 𝟖 

ي ص عتهي 148
( بعد اج اء اسح نلسليرات ان  

ي %
 
كة اي تبي   ال ف  ، إذا   7سرر

ً
 الكيتلكلي

ا
ا هي عطل

ي أ دى اند ل 
 
كة ف سليرة   200استورد  كل  نلشر

ي يت
و ع أل  ظه  فيهي  ، فإل عدد انسليرات ان  

 عط   
𝒂) 𝟏𝟎                             𝒃)𝟏𝟒   

𝒄) 𝟏𝟕                             𝒅)𝟐𝟓 

∫( إذا كيل  149 𝒇(𝒙)𝒇𝒙 = 𝟔
𝟑

𝟏
 كيل  

∫ 𝒈(𝒙)𝒅𝒙 = −𝟐
𝟏

𝟑
 فإل  لحة  

 ∫ (𝟐𝒇(𝒙) + 𝒈(𝒙))
𝟑

𝟏
 هي :   

𝒂) 𝟏𝟒                             𝒃)𝟏𝟎   

𝒄)𝟖                             𝒅) 𝟒 

 

 

 

∫( إذا كيل  150
𝒇(𝒙)

𝟐
𝒅𝒙 = 𝟏

𝟕

−𝟏
 كيل  

∫ 𝒇(𝒙)𝒅𝒙 = 𝟖
𝟒

−𝟏
∫فإل  لحة   𝒇(𝒙)𝒅𝒙

𝟕

𝟒
 

𝒂) − 𝟔                             𝒃) − 𝟏𝟐   

𝒄) − 𝟕                             𝒅) 𝟗 

∫( إذا كيل  151 𝟔𝒙𝟐𝒅𝒙 = 𝟏𝟒
𝒌

−𝟏
فإل  لحة   

:   𝒌ان يبا    هي
𝒂) 𝟐                             𝒃) − 𝟐   

𝒄) 𝟔                             𝒅) 𝟖 

∫( تيتج 152
𝟏𝟎

√𝒙
 𝒅𝒙   : هو 

𝒂) 𝟏𝟎√𝒙 + 𝑪             𝒃)𝟐𝟎√𝒙 + 𝑪   

𝒄) − 𝟏𝟎√𝒙 + 𝑪       𝒅) − 𝟐𝟎√𝒙 + 𝑪 

∫( تيتج 153
𝒙+𝟏

𝟐𝒙𝟐+𝟒𝒙+𝟓
 هو :   

𝒂) 𝐥𝐧|𝟐𝒙𝟐 + 𝟒𝒙 + 𝟓| + 𝑪             

𝒃) 𝟒 𝐥𝐧 |𝟐𝒙𝟐 + 𝟒𝒙 + 𝟓| + 𝑪  

𝒄)
𝟏

𝟒
 𝐥𝐧 |𝟐𝒙𝟐 + 𝟒𝒙 + 𝟓| + 𝑪        

𝒅)𝐥𝐧 |𝒙 + 𝟏| + 𝑪 

∫( تيتج 154 𝟐𝒆𝟐𝒙−𝟑 𝒅𝒙   : هو 

𝒂)
𝟏

𝟐
 𝒆𝟐𝒙−𝟑 + 𝑪         𝒃)𝟐 𝒆𝟐𝒙−𝟑 + 𝑪   

𝒄) −
𝟏

𝟐
 𝒆𝟐𝒙−𝟑             𝒅)𝒆𝟐𝒙−𝟑 + 𝑪 

∫( تيتج 155
𝟏

𝒙𝟐−𝟒𝒙+𝟒
 𝒅𝒙   : هو 

𝒂)
𝟏

𝒙 + 𝟐
+ 𝑪             𝒃)

−𝟏

𝒙 + 𝟐
+ 𝑪   

𝒄) 
𝟏

𝒙 − 𝟐
+ 𝑪             𝒅)

−𝟏

𝒙 − 𝟐
+ 𝑪 
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∫( تيتج 156 |𝒙 − 𝟏|𝒅𝒙 
𝟏

𝟎
 هو :   

𝒂) 𝟐                        𝒃) − 𝟐   

𝒄)
𝟏

𝟐
                         𝒅) −

𝟏

𝟐
 

 على انشك  انحجي ر انذ   ح   ( 157
ً
اعتحيدا
ال   إذا كيتا انحسي ة  𝒇(𝒙)ا     ا    

 𝑹𝟏 =  انحسي ة انح صور بي   ا       𝟕
ال   ي  𝑿 انح ور  𝒇(𝒙)ا    

 
,𝟎]ف تسي    [𝟓

∫(   دة ا  بعة فإل 17) 𝒇(𝒙) 𝒅𝒙
𝟓

𝟎
   : 

 
 
 
 
 
 

𝒂)  𝟑                        𝒃) − 𝟑  

𝒄) 𝟐𝟏                         𝒅) − 𝟐𝟏 

.𝑿~𝑮𝒆𝒐 (𝟎( إذا كيل  157 فإل  لحة   (𝟑
𝑷(𝑿 < 𝟏)   : 

𝒂) 𝟎. 𝟕                     𝒃) 𝟎. 𝟑   

𝒄) 𝟏                         𝒅)𝟎 

𝑿~𝑮𝒆𝒐( إذا كيل  158 (
𝟏

𝟐
 فإل  لحة  (

 𝑷(𝑿 ≤ 𝟑) + 𝑷(𝑿 > 𝟑)   
𝒂) 𝟎                           𝒃) 𝟏   

𝒄)
𝟏

𝟐
                         𝒅)

𝟐

𝟑
 

  كيل  𝑿~𝑮𝒆𝒐(𝒑)( إذا كيل  159
 𝑷(𝑿 = 𝟏) = 𝟎.  𝑬(𝑿)فأجد انتو ع   𝟒

𝒂) 𝟐. 𝟓                           𝒃) 𝟎. 𝟒   

𝒄) 𝟏                                𝒅) 𝟎. 𝟔 

,𝑿~𝑩(𝒏( إذا كيل  160 𝟎. (  14 كيل انتو ع ) (𝟕
 فإل  لحة انتبيين: 

𝒂) 𝟎. 𝟕                           𝒃) 𝟎. 𝟑   

𝒄) 𝟏𝟗𝟔                          𝒅) 𝟒. 𝟐 

,𝑿~𝑩(𝟑( إذا كيل  161 𝒑)  كيل  

            𝑷(𝑿 < 𝟑) =
𝟕

𝟖
 𝒑فإل  لحة  

𝒂) 
𝟏

𝟒
                              𝒃) 

𝟏

𝟐
   

𝒄) 
𝟕

𝟖
                               𝒅)

𝟏

𝟖
 

162  :  ( ان خصيئص انتوزيااااع انطبلعي
a  ي < انوسلط < انح وال  ( انوسط ان سيب 
b  ي > انوسلط > انح وال  ( انوسط ان سيب 
c ي = انوسلط = انح وال  ( انوسط ان سيب 
d  ي < انوسلط  ( انح وال < انوسط ان سيب 
 

( اسي ة انح طقة انحظللة أسف  ا      163
ي انشك  انحجي ر 

 
انتوزيااااع انطبلعي انحعلير  ف

 تسي  : 
 

 
 

𝒂) 𝟎. 𝟎𝟎𝟖𝟐                     𝒃) 𝟎. 𝟎𝟖𝟏𝟗   

𝒄) 𝟎. 𝟖𝟏𝟗                         𝒅)𝟎. 𝟖𝟖𝟐 

 ذا  دين  كيل   𝑿( إذا كيل  164
ً
 عشوائلي

ً
ا اتغ  

 تبيي ه   8تو عه 
𝟐𝟎

𝟑
 هو :    𝒏فإل انحعيا    

𝒂) 𝟑𝟐                                𝒃) 𝟔𝟒   

𝒄) 𝟓𝟔                                 𝒅) 𝟒𝟖 

( إذا اتخذت كت  اجحوعة ان انطلبة شك  165
: فأل اننسبة انحئوية نلطلبة تقع  انتوزيااااع انطبلعي

  : ي هي  أطوانهم ت ا انوسط ان سيب 
𝒂) 𝟓𝟎%                       𝒃) 𝟔𝟖%   

𝒄) 𝟗𝟗%                         𝒅) 𝟏𝟎𝟎% 

  كيل  𝑿~𝑮𝒆𝒐(𝒑)( إذا كيل  166

   𝑷(𝑿 = 𝒂) = 𝟎. 𝟖(𝟎. :  𝒂فإل  لحة   𝟐(𝟐  هي
𝒂) 𝟐                                𝒃) 𝟑   

𝒄) 𝟎. 𝟖                           𝒅) 𝟎. 𝟐 
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  كيل  𝑿~𝑮𝒆𝒐(𝒑)( إذا كيل  167
         𝑷(𝑿 > 𝟑) = 𝟎.  فإل  لحة 𝟖𝟐
           𝑷(𝑿 ≥  هي  (𝟑

𝒂) 𝟎. 𝟖𝟐                        𝒃) 𝟎. 𝟏𝟖   

𝒄) 𝟎. 𝟐𝟖                         𝒅) 𝟎. 𝟏𝟕 

𝑬(𝑿) كيل  𝑿~𝑮𝒆𝒐(𝒑)( إذا كيل  168 =
𝟒

𝟑
 

 تسي  :   𝒑فإل  لحة  

𝒂) 
𝟒

𝟑
                                 𝒃) 

𝟐

𝟑
   

𝒄) 
𝟑

𝟐
                                 𝒅)

𝟑

𝟒
 

ي   169
( اننسبة انحئوية نحسي ة انح طقة ان  
 انوسط على ا لىي  

يزيد انبعد بي هحي  بي  
 :  ا ت  اف انحعلير  هي

𝒂) 𝟔𝟖%                               𝒃) 𝟗𝟓%   

𝒄) 𝟕𝟕. 𝟕%                          𝒅) 𝟒𝟕. 𝟓% 

ي انتوزيااااع انطبلعي ، إذا كيتا 170
 
 ( ف

 𝑷(𝒁 > 𝟏) = 𝟎.  فإل  لحة 𝟏𝟓𝟖𝟕
 𝑷(−𝟏 < 𝒁 < 𝟏)   :  هي

𝒂) 𝟎. 𝟏𝟓𝟖𝟕                   𝒃) 𝟎. 𝟖𝟒𝟏𝟑   

𝒄) 𝟎. 𝟔𝟖𝟐𝟔                   𝒅)𝟎. 𝟑𝟏𝟕𝟒 

ي تجع   (𝒌)(  لحة ان يبا 171
ان  

∫ 𝒌𝒙𝟐 𝒅𝒙 = 𝟐𝟖
𝟑

−𝟏
 تسي  :  

𝒂) 𝟐                               𝒃) − 𝟑   

𝒄) 𝟑                               𝒅) 𝟗 

∫(  لحة :  172 (
𝟑𝒙𝟑−𝟏

𝒙
) 𝒅𝒙    :  يسي 

𝒂) 𝒙𝟑 − 𝐥𝐧 |𝒙| + 𝑪   𝒃) 𝒙𝟑 + 𝐥𝐧 |𝒙| + 𝑪 

𝒄) 𝒙𝟐 − 𝐥𝐧 |𝒙| + 𝑪    𝒅) 𝒙𝟑 −
𝟏

𝒙𝟐
+ 𝑪 

𝟏)∫(  لحة :  173 − 𝒙)𝟑 𝒅𝒙    :  يسي 
𝒂) 𝟐(𝟏 − 𝒙) + 𝑪      𝒃) − 𝟐(𝟏 − 𝒙) + 𝑪 

𝒄)
𝟏

𝟑
(𝟏 − 𝒙)𝟑 + 𝑪 𝒅) −

𝟏

𝟑
(𝟏 − 𝒙)𝟑 + 𝑪 

∫( إذا كيل  174 𝒇(𝒙)𝒅𝒙 = 𝟔
𝟓

𝟏
 ، 

 ∫ 𝒇(𝒙) = −𝟒
𝟐

𝟏
∫فإل  لحة   𝒇(𝒙)𝒅𝒙

𝟓

𝟐
 

 تسي  : 
𝒂)  𝟏𝟎                            𝒃)  𝟔 

𝒄)  𝟐                               𝒅) − 𝟏𝟎 

( اسي ة انح طقة انح صورة بي   ا      175

ال   𝒇(𝒙)ا     = 𝒙𝟐 +  (𝒙) انح ور  𝟏
𝒙) انحستقلحي    = 𝟏 , 𝒙 =  تسي  :  (𝟒

𝒂)  𝟐𝟔                            𝒃)  𝟐𝟒 

𝒄)  𝟐𝟏                           𝒅) 𝟏𝟖 

∫( تيتج 176 𝟑𝒙 √𝒙𝟐 + 𝟒 𝒅𝒙    :هو 

𝒂)  √(𝒙𝟐 + 𝟒)𝟑 + 𝑪     

𝒃)  √𝒙𝟐 + 𝟒 + 𝑪 

𝒄)
√(𝒙𝟐 + 𝟒)𝟑

𝟑
+ 𝑪                            

𝒅) 𝟑√𝒙𝟐 + 𝟒 + 𝑪 

( بي عتحيد على انشك  انحجي ر انذ   ح   177
ال   𝒇′(𝒙)إذا كيل  𝒇ا     = −𝟐𝒙   فإل  يعدة
ال   :   𝒇(𝒙)ا      هي

𝒂) 𝒇(𝒙) = 𝟒 − 𝒙𝟐       

𝒃) 𝒇(𝒙) = 𝟒 − 𝟐𝒙𝟐    

𝒄) 𝒇(𝒙) = −𝟐 − 𝒙𝟐          

𝒅) 𝒇(𝒙) = 𝟐 − 𝒙𝟐 
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𝟓)∫( تيتج 178 − 𝐬𝐢𝐧(𝟓 − 𝟓𝒙))𝒅𝒙   :هو 

𝒂) 
𝟏

𝟓
 𝐜𝐨𝐬 (𝟓 − 𝟓𝒙) + 𝑪         

𝒃) 𝟓𝒙 −
𝟏

𝟓
 𝐜𝐨𝐬 (𝟓 − 𝟓𝒙) + 𝑪   

𝒄)  𝟓𝒙 +
𝟏

𝟓
𝐜𝐨𝐬(𝟓 − 𝟓𝒙) + 𝑪    

 𝒅) 𝟓𝒙 −
𝟏

𝟓
 𝐜𝐨𝐬 (𝟓𝒙 −

𝟓

𝟐
𝒙𝟐) + 𝑪 

  𝒚إذا كيل ال  انححيت نح     انع  ة  ( 179

,𝟓)انذ   ح  بين قطة  هو  (𝟐
𝒅𝒚

𝒅𝒙
=

𝒙𝟐+𝟏𝟎

𝒙𝟐  فإل

:   𝒚 يعدة انع  ة    هي

𝒂) 𝒚 = 𝒙 − 𝟏𝟎𝒙−𝟏 + 𝟏         

𝒃) 𝒚 = 𝒙 + 𝟏𝟎𝒙−𝟏 − 𝟏   

𝒄) 𝒚 = 𝒙 − 𝟏𝟎𝒙−𝟏 − 𝟏    

 𝒅) 𝒚 = 𝒙 + 𝟏𝟎𝒙−𝟏 + 𝟏 

ال 180 𝑹′(𝒙)( إذا كيل ا     = 𝒙𝟐 −  ح     𝟑
الإي اد ان د  )بيندي ير( نك   طعة تبيع ان  

كيت  لث  عدد انقطع   𝒙ا تجيت ا دى انشر
 طعة بيندي ير ، فإذا   𝒙إي اد بيع   𝑹(𝑿)انحبلعة   
𝑹(𝟎)علم أل  = ال الإي اد  𝟎  هو   𝑹(𝒙)فإل ا   

𝒂) 
𝟏

𝟑
𝒙𝟑 + 𝟑𝒙             𝒃)

𝟏

𝟑
𝒙𝟑 + 𝒙 

𝒄)
𝟏

𝟑
𝒙𝟑 − 𝟑                 𝒅) 𝒙𝟑  − 𝟑𝒙 

ي اسير استقلم سرعته  181
 
( يت  ك جسلم ف

ال   𝒗(𝒕)انحتجهة بي     = 𝒕 +   𝒕 لث  𝟐
ي   
سرعته انحتجهة بينح   نك   𝒗انزان بين واب 

ي نلجسلم هو  
 𝐦 𝟏𝟏ثيتلة إذا كيل انحو ع ا بتداب 
ي ان بدء ان  كة  8فإل او ع انجسلم بعد 

ثواب 
 يسي  : 

𝒂) 𝟗𝟏 𝐦                       𝒃)  𝟓𝟔 𝐦 

𝒄) 𝟒𝟎 𝐦                     𝒅) 𝟓𝟗 𝐦 

 على انشك  انحجي ر انذ   ح   182
ً
( اعتحدا

ال    𝑨𝟏إذا علحا أل اسي ة انح طقة  𝒇ا    
  𝑨𝟐  دة اربعة  اسي ة انح طقة  12تسي   

∫  دة اربعة ، فإل   3تسي    𝒇(𝒙)𝒅𝒙 
𝟏

−𝟑
 

 يسي  : 
 

 

 

𝒂) − 𝟏𝟓                       𝒃)  − 𝟗 

𝒄)  𝟗                             𝒅) 𝟏𝟓 

( بيستعحيل جد ل انتوزيااااع انطبلعي  183
𝑷(𝒁انحعلير  ، إذا كيل   < 𝒂) = 𝟎. فإل  𝟑𝟐

:   𝒂 لحة   هي
𝒂)𝟎. 𝟔𝟖                       𝒃) − 𝟎. 𝟕𝟓 

𝒄)  𝟎. 𝟒𝟔                       𝒅) − 𝟒. 𝟒𝟔 

,𝑿~𝑵(𝟑𝟔( إذا كيل  184 فإل انقلحة  (𝟖𝟐
ي تقيب   𝒛انحعليرية 

𝒙ان   = 𝟒𝟒   :  هي
𝒂) 𝟎. 𝟏𝟐𝟓                       𝒃) 𝟏 

𝒄)  − 𝟏                            𝒅) − 𝟎. 𝟏𝟐𝟓 

∫( إذا كيل  185 𝒇(𝒙) 𝒅𝒙 = 𝟖
𝒃

𝒂
فإل  لحة   

∫ 𝟐𝒇(𝒙)𝒅𝒙 
𝒂

𝒃
 هي :   

𝒂) 𝟏𝟔                              𝒃) − 𝟖 

𝒄)  𝟖                                 𝒅) − 𝟏𝟔 

∫( إذا كيل  186 (𝟐𝒇(𝒙) − 𝟒)
𝟏

𝟑
فإل  لحة   

∫ (𝒇(𝒙) + 𝟐𝒙) 
𝟑

𝟏
   :  هي

𝒂) 𝟔                                 𝒃) − 𝟔 

𝒄)  𝟏𝟔                                 𝒅) − 𝟏𝟔 

∫  (  لحة187
𝒆𝒙+𝟕

𝒆𝒙   :  تسي 

𝒂) 𝒙 − 𝟕𝒆𝒙 + 𝑪              𝒃) 𝒙 −
𝟕

𝒆𝒙
+ 𝑪 

𝒄)  𝒆𝒙 + 𝟕𝒆𝒙 + 𝑪           𝒅) 𝟏 + 𝟕𝒆𝒙 + 𝑪 
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.𝑿~𝑮𝒆𝒐(𝟎( إذا كيل  188 فإل  لم انحتغ    (𝟑
ي  
 يسي  :  (𝑿)انعشواب 

𝒂) {𝟏, 𝟐, 𝟑}              𝒃) {𝟎, 𝟏, 𝟐, 𝟑} 

𝒄)  {𝟏, 𝟐, 𝟑, 𝟒, … }   𝒅) {𝟎, 𝟏, 𝟐, 𝟑, 𝟒, … } 

𝑿~𝑮𝒆𝒐( إذا كيل  189 (
𝟏

𝟒
𝑷(𝟏فإل   ( < 𝑿 < 𝟒) 

 يسي   

𝒂) 
𝟐𝟏

𝟔𝟒
                       𝒃) 

𝟏𝟓

𝟔𝟒
 

𝒄) 
𝟒𝟓

𝟔𝟒
                       𝒅)

𝟏𝟗

𝟔𝟒
 

,𝑿~𝑩(𝟏𝟎( إذا كيل  190 𝟎.  𝐕𝐚𝐫(𝑿)فإل   (𝟑
 يسي  : 

𝒂) 𝟎. 𝟑                       𝒃) 𝟑 

𝒄)  𝟎. 𝟐𝟏                   𝒅)𝟐. 𝟏 

 

𝑿~𝑩( إذا كيل  191 (𝒏,
𝟏

𝟕
)    𝑬(𝑿)  فإل  لحة

(𝒏)  :  تسي 

𝒂)
𝟔

𝟕
                           𝒃) 𝟒𝟐  

𝒄) 
𝟏

𝟒𝟐
                      𝒅) 𝟒𝟗 

,𝑿~𝑵(𝟐𝟑( إذا كيل  192 𝟐. فإل  لحة   (𝟐𝟓
𝑷(𝟐𝟑 < 𝑿 < 𝟐𝟒.  تسي  :  (𝟓

𝒂)𝟎. 𝟑𝟒                        𝒃) 𝟎. 𝟏𝟔  

𝒄) 𝟎. 𝟕𝟓                        𝒅) 𝟎. 𝟖𝟓 

( اننسبة انحئوية نحسي ة انح طقة 193

𝝁)انح صورة بي    + 𝟐𝝈) و (𝝁 − 𝝈)    أسف
  :  انتوزيااااع انطبلعي هي

 ا    
𝒂) 𝟏𝟑. 𝟓%                    𝒃) 𝟏𝟖. 𝟓𝟓 

𝒄) 𝟔𝟖%                        𝒅) 𝟖𝟏. 𝟓% 

 

 

 

ي طبلعي  سطه   (𝑿)( إذا كيل  194
اتغ   عشواب 

ي ) ( فإته ي از نهذا 3(  ات  اه انحعلير  )4ان سيب 
 انحتغ   بين از:  

𝒂) 𝑿~𝑵(𝟑, 𝟒𝟐)         𝒃) 𝑿~𝑵(𝟒𝟐, 𝟑𝟐) 

𝒄) 𝑿~𝑵(𝟒𝟐, 𝟑)         𝒅) 𝑿~𝑵(𝟒, 𝟑𝟐) 

انحظللة أسف   ( لإ جيد  لحة انحسي ة 195
ي انشك  

 
 انتوزيااااع انطبلعي انحعلير  ف

ا    
 انحجي ر  ستخدم انقيعدة :  

 
 
 
 
 

𝒂) 𝟏 − 𝑷(𝒁 < 𝒛)     𝒃) 𝑷(𝒁 < 𝒛)  

𝒄) 𝑷(𝒁 < 𝒛) − 𝟏    𝒅) − 𝑷(𝒁 < 𝒛)  

 طبلعلي  سطه  (𝑿)( إذا كيل  192
ً
ا عشوائلي اتغ  

ي  ، فإل  لحة  7 ات  افه انحعلير   96ان سيب 
(𝒙)  ي تقيب  انقلحة انحعليرية

𝒛)ان   = −𝟐) 
 تسي  : 

𝒂) 𝟖𝟐                           𝒃) 𝟏𝟏𝟎  

𝒄)  𝟕                            𝒅) 𝟗𝟒 

,𝑿~𝑵(𝟑𝟎( إذا كيل  193 فإل  لحة   (𝟏𝟎𝟎
𝑷(𝑿 <  يسي  :  (𝟒𝟎

𝒂) 𝟎. 𝟖𝟏𝟓                    𝒃) 𝟎. 𝟓  

𝒄)  𝟎. 𝟑𝟒                      𝒅) 𝟎. 𝟖𝟒 

 ذا  دين  كيل   (𝑿)( إذا كيل  194
ً
 عشوائلي

ً
ا اتغ  

)تبيي ه  
𝟐𝟎

𝟑
 هول:   (𝒏)( فإل انحعيا  8 تو عه ) (

𝒂) 𝟑𝟐                           𝒃) 𝟓𝟔  

𝒄)  𝟒𝟖                          𝒅) 𝟔𝟒 

  كيل  (𝑿)( إذا كيل  195
ً
 ه دسلي

ً
 عشوائلي

ً
ا اتغ  

𝑷(𝑿فإل  𝑬(𝑿)انتو ع   >  يسي  :   (𝟓

𝒂)
𝟑

𝟑𝟐
                           𝒃)

𝟏

𝟑𝟐
  

𝒄) 
𝟏

𝟏𝟔
                           𝒅)

𝟏

𝟐
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( يت  ك جسلم علىي خط استقلم، ب لث 196
ثيتلة ا ذ بدء ان  كة تعطى   (𝒕)أل سرعته بعد 
𝒗(𝒕) سب انع  ة  = 𝟔 𝐬𝐢𝐧 (𝟑𝒕 − 𝟏) 𝐦/𝐬 

ي تح   او ع انجسم بعد ا  ر  
فإل انقيعدة ان  

(𝒕)   :  ثيتلة ا ذ بدء ان  كة هي
𝒂) 𝒔(𝒕) = 𝟔 𝐜𝐨𝐬 (𝟑𝒕 − 𝟏) + 𝑪   

𝒃) 𝒔(𝒕) = −𝟔 𝐜𝐨𝐬 (𝟑𝒕 − 𝟏) + 𝑪    

𝒄) 𝒔(𝒕) = 𝟐 𝐜𝐨𝐬 (𝟑𝒕 − 𝟏) + 𝑪   

𝒅) 𝒔(𝒕) = −𝟐 𝐜𝐨𝐬 (𝟑𝒕 − 𝟏) + 𝑪 

 

ال  •  𝒇(𝒙)يبي   انشك  انحجي ر ا     ا    

(  8هي ) (𝑹𝟏)إذا كيتا اسي ة انح طقة 

 (𝑹𝟐)  دات اربعة  كيل اسي ة انح طقة 

(   دات اربعة أجب عن انسؤاني    4هي )

  
ً
 تبيعي

 
 
 
 
 

اسي ة انح طقة انح صورة بي   ا      ( 197
ال   ة  (𝒙) انح ور  𝒇(𝒙)ا     ي انف  

 
,𝟎]ف 𝟔]  

 تسي  : 
𝒂) 𝟏𝟐                           𝒃) 𝟐  

𝒄) 𝟒                           𝒅) 𝟑𝟐 

∫(  لحة  198 𝒇(𝒙) 𝒅𝒙
𝟔

𝟎
 تسي  :   

𝒂) − 𝟏𝟐                    𝒃) 𝟏𝟐  

𝒄) − 𝟒                       𝒅) 𝟒 

∫(  لمى  199 𝟑𝒙 √𝒙𝟐 + 𝟒 𝒅𝒙  :  تسي 

𝒂) √(𝒙𝟐 + 𝟒)𝟑 + 𝑪  𝒃) √𝒙𝟐 + 𝟒 + 𝑪  

𝒄)
√(𝒙𝟐 + 𝟒)𝟑

𝟑
+ 𝑪  𝒅) 𝟑√(𝒙𝟐 + 𝟒)𝟑 + 𝑪 

∫(  لحة  200
𝒙𝟑+𝟖

𝒙+𝟐

𝟑

𝟎
 𝒅𝒙   :  تسي 

𝒂) 𝟏𝟗                       𝒃) 𝟐𝟕  

𝒄) 𝟏𝟐                       𝒅) 𝟑𝟎 

ال  201 ال الأصلىي ن    
𝒇(𝒙)( ا     = −𝟔𝒙−𝟕   

 هو : 

𝒂) 𝟕𝒙−𝟔 + 𝑪          𝒃) 𝟔𝒙−𝟕 + 𝒙  

𝒄) 𝒙−𝟕 + 𝑪              𝒅) 𝒙−𝟔 + 𝑪 

∫ لحة  ( 202 𝒙 (𝟑𝒙 + 𝟒) 𝒅𝒙  :   تسي 

𝒂)
𝟑𝒙𝟐

𝟐
+ 𝟒𝒙 + 𝑪        𝒃) 𝒙𝟑 + 𝟐𝒙𝟐 + 𝑪  

𝒄) 𝒙𝟑 + 𝟒𝒙𝟐 + 𝑪       𝒅) 𝒙𝟑 + 𝟒𝒙 + 𝑪 

∫(  لحة  203
𝒙

𝒙𝟐+𝟕
 𝒅𝒙  :   تسي 

𝒂)𝟐 𝐥𝐧 |𝒙𝟐 + 𝟕| + 𝑪    𝒃) 𝐥𝐧 |𝒙𝟐 + 𝟕 + 𝑪  

𝒄)
𝟏

𝟐
𝐥𝐧 |𝒙𝟐 + 𝟕| + 𝑪   𝒅) 𝐥𝐧 |𝒙| + 𝑪 

( أ دد اننسبة انحئوية نحسي ة انح طقة 204
 .  أسف  انتوزيااااع انطبلعي

 
 
 
 

 
𝒂) 𝟔𝟖%                  𝒃) 𝟗𝟓%  

𝒄) 𝟒𝟕. 𝟓%              𝒅) 𝟐𝟕% 

ي الأطول اجحوعة  ( 205
إذا أتخذ انتح ل  انبليب 

ي عشر شك   
ان اجحوعة طلبة انصف ان يب 

انتوزيااااع انطبلعي فإل اننسبة انحئوية نلطلبة 
انذين   يزيد انبعد بي   أطوانهم  انوسط 
ي على ات  اف انحعلير   ا د.   ان سيب 

𝒂) 𝟒𝟕%                     𝒃) 𝟔𝟖%  

𝒄)  𝟗𝟓%                   𝒅)  𝟗𝟗. 𝟕% 

 

 



 

 

                     0797771137أ : هيثم حرب          
 

 2مكثف ف 

35 

𝑷(𝒁( إذا كيل  206 < 𝒂) = 𝟎.  𝒂فإل  لحة   𝟑𝟐
𝒂) 𝟎. 𝟒𝟔                     𝒃) 𝟎. 𝟓  

𝒄)  − 𝟎. 𝟒𝟔                𝒅)  − 𝟎. 𝟓 

  سطه  𝑿( إذا كيل  207
ً
 عشوائليص طبلعلي

ً
ا اتغ  

ي انجير   ( فإل  5 ات  افه انحعلير  ) 64ان سيب 
ي تقيب    𝒁انقلحة انحعليرية  

𝑿ان   = 𝟕𝟒  :  هي
𝒂)  𝟐                          𝒃) − 𝟐 

𝒄) 𝟏                          𝒅)  − 𝟏 

 ( إذا كيل ال  انححيت نح     انع  ة 208

 
𝒅𝒚

𝒅𝒙
= 𝟑𝒙𝟐 − 𝟏𝟐𝒙 ÷  ا  ا   يه ب قطة   𝟖

ال  ا ص  ، فإل أ دى ان قط الآتلة  قطعهي ا    
 𝒙اع انح ور  

𝒂)  (𝟐, 𝟒)                  𝒃)(𝟎, 𝟒) 

𝒄) (𝟎, 𝟐)                  𝒅) (𝟎, 𝟎) 

∫(  لحة  209 𝟔 𝒆𝟐𝒙. 𝒅𝒙
𝟏

𝟎
 تسي  :   

𝒂)  𝟑(𝒆𝟐 − 𝟏)          𝒃) 𝟑𝒆𝟐 

𝒄) 𝟔𝒆𝟐                      𝒅) 𝟔(𝒆𝟐 − 𝟏) 

∫(  لحة  210
𝟏

𝒙
 . 𝒅𝒛

−𝟑

−𝟑
   : 

𝒂) − 𝟑 𝐥𝐧|𝒙| + 𝑪     𝒃) 𝟑 𝐥𝐧|𝒙| + 𝑪 

𝒄) 𝟏                            𝒅) 𝟎 

( يت  ك جسلم ان انسكول  يعطىي 211
ال   𝒂(𝒕)تسيرعه بي     = 𝟒𝐬𝐢𝐧 (𝟐𝒕 − 𝛑) 

ي    𝒕 لث 
تسيرعه بينح   نك    𝒂انزان بين واب 

ثيتلة ان  𝒕ثيتلة تربيع ، فحي سرعة انجسلم بعد  
 بدء ان  كة: 

𝒂) − 𝟐 𝐜𝐨𝐬 (𝟐𝐭 − 𝛑) + 𝑪  

𝒃)  − 𝟒 𝐜𝐨𝐬 (𝟐𝐭 − 𝛑) + 𝑪 

𝒄) 𝟒 𝐜𝐨𝐬 (𝟐𝐭 − 𝛑) + 𝑪 

𝒅) 𝟐 𝐜𝐨𝐬 (𝟐𝐭 − 𝛑) + 𝑪 

 

 

∫(  لحة  212 𝐜𝐨𝐬 𝒙 𝒆𝐬𝐢𝐧 𝒙. 𝒅𝒙 
𝒂) 𝒆𝐜𝐨𝐬 𝒙 + 𝑪            𝒃) −  𝒆𝐜𝐨𝐬 𝒙 + 𝑪  

𝒄)  𝒆𝐬𝐢𝐧 𝒙 + 𝑪           𝒅) −  𝒆𝐬𝐢𝐧 𝒙 + 𝑪 

( إذا كيل  213

∫ 𝒇(𝒙)𝒅𝒙 فإن  ∫ 𝟒 𝒇(𝒙). 𝒅𝒙 = 𝟐𝟎
𝟏

𝟑

𝟑

𝟏
 

𝒂) 𝟐𝟎                        𝒃) − 𝟐𝟎  

𝒄)  𝟓                           𝒅) − 𝟓 
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ي ان ي ت انتينلة: غلجد انحسي ة انح •
 
 قة ف

𝒇(𝒙) لث  (1 = 𝟒𝒆𝟐𝒙  

 

 

 

 الحل ✓

𝑨 = ∫ 𝟒𝒆𝟐𝒙 𝒅𝒙
𝟐

𝟎

 

= 𝟐 𝒆𝟐𝒙|𝟎
𝟐 = 𝟐𝒆𝟒 − 𝟐𝒆𝟎 

= 𝟐 𝒆𝟒 − 𝟐 

𝒇(𝒙) لث  (2 = 𝒙𝟑 

 

 

 

 الحل ✓

𝑨 = ∫ 𝒙𝟑𝒅𝒙
𝟎

−𝟐

 

= −
𝒙𝟒

𝟒
|

−𝟐

𝟎

 

= −(𝟎 − 𝟒) = 𝟒 

 

𝒇(𝒙)( إذا كيل  27 = |𝒙𝟐 −  فأجد  لحة  |𝟏

∫ 𝒇(𝒙)𝒅𝒙
𝟎

−𝟒

 

 الحل ✓

𝒙𝟐 − 𝟏 = 𝟎   𝒙 = ±𝟏 

∫ 𝒙𝟐 − 𝟏 𝒅𝒙
−𝟏

−𝟒

+ ∫ 𝟏 − 𝒙𝟐𝒅𝒙
𝟎

−𝟏

 

=
𝒙𝟑

𝟑
− 𝒙|

−𝟒

−𝟏

+(𝒙 −
𝒙𝟑

𝟑
|

−𝟏

𝟎

 

 

= (−
𝟏

𝟑
+ 𝟏) − (−

𝟔𝟒

𝟑
+ 𝟒) + (𝟎)

− (−𝟏 +
𝟏

𝟑
) 

= −
𝟏

𝟑
+ 𝟏 +

𝟔𝟒

𝟑
− 𝟒 + 𝟏 −

𝟏

𝟑
 

=
𝟑𝟐

𝟑
− 𝟐 =

𝟔𝟐 − 𝟔

𝟑
=

𝟓𝟔

𝟑
 

 

 ( جد انتكيا ت الآتلة:  27

𝟏) ∫(𝒆𝟐𝒙+𝟑)𝟓 𝒅𝒙  

 الحل ✓

∫(𝒆𝟐𝒙+𝟑)𝟓 𝒅𝒙 = ∫ 𝒆𝟏𝟎𝒙+𝟏𝟓 𝒅𝒙 

=
𝟏

𝟏𝟎
 𝒆𝟏𝟎𝒙+𝟏𝟓 + 𝑪 

𝟐) ∫ 𝒆𝟒𝒙 (𝒆𝟐𝒙 + 𝟑)  𝒅𝒙  

 الحل ✓

∫ 𝒆𝟒𝒙 (𝒆𝟐𝒙 + 𝟑)  𝒅𝒙 = ∫ 𝒆𝟔𝒙 + 𝟑𝒆𝟒𝒙 𝒅𝒙 

=
𝟏

𝟔
𝒆𝟔𝒙 +

𝟑

𝟒
𝒆𝟒𝒙 

 

𝟎                            𝟐       

−𝟐 
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𝟑) ∫
𝒆𝟓𝒙 + 𝟐

𝒆𝟑𝒙
  𝒅𝒙  

 الحل ✓

∫
𝒆𝟓𝒙 + 𝟐

𝒆𝟑𝒙
 𝒅𝒙 = ∫

𝒆𝟓𝒙

𝒆𝟑𝒙
+

𝟐

𝒆𝟑𝒙
𝒅𝒙 

= ∫ 𝒆𝟐𝒙 + 𝟐𝒆−𝟑𝒙 𝒅𝒙 

=
𝟏

𝟐
𝒆𝟐𝒙 −

𝟐

𝟑
𝒆−𝟑𝒙 + 𝑪 

 

𝟒) ∫
𝒆𝟑𝒙 + 𝟏 

𝒆𝒙 + 𝟏
  𝒅𝒙  

 الحل ✓

∫
𝒆𝟑𝒙 + 𝟏 

𝒆𝒙 + 𝟏
  𝒅𝒙  

= ∫
(𝒆𝒙 + 𝟏)(𝒆𝟐𝒙 − 𝒆𝒙 + 𝟏)

𝒆𝒙 + 𝟏
 

= ∫ 𝒆𝟐𝒙 − 𝒆𝒙 + 𝟏 𝒅𝒙 =
𝟏

𝟐
𝒆𝟐𝒙 − 𝒆𝒙 + 𝒙 + 𝑪 

𝟓) ∫ √𝒆𝟏−𝒙  𝒅𝒙  

 الحل ✓

= ∫(𝒆𝟏−𝒙)
𝟏
𝟐 𝒅𝒙 = ∫ 𝒆

𝟏
𝟐−

𝒙
𝟐  𝒅𝒙 

= −𝟐𝒆
𝟏
𝟐−

𝒙
𝟐 + 𝑪 

𝟔) ∫(𝒆𝒙 + 𝟏)𝟐  𝒅𝒙  

 الحل ✓

= ∫  (𝒆𝟐𝒙 + 𝟐 𝒆𝒙 + 𝟏)  𝒅𝒙 

=
𝟏

𝟐
 𝒆𝟐𝒙 + 𝟐 𝒆𝒙 + 𝒙 + 𝑪 

𝟕) ∫
𝒆𝒙

𝒆𝒙 + 𝟒 
  𝒅𝒙  

 الحل ✓

(𝒆𝒙 + 𝟒)′ = 𝒆𝒙  

= 𝐥𝐧 |𝒆𝒙 + 𝟒| + 𝑪 

أجد اسي ة انح طقة انحظللة بي   انح ور   ( 37

𝒙  ال 𝒇(𝒙) ا     ا     = 𝒆𝟎.𝟓𝒙 − انحح    𝟐
ي انشك  انحجي ر. 

 
 ف

 الحل ✓

𝑨 = ∫ 𝒆𝟎.𝟓𝒙 = 𝟐 𝒅𝒙
𝟒

𝟐

 

=
𝟏

𝟎. 𝟓
𝒆𝟎.𝟓𝒙 − 𝟐|

𝟐

𝟒

= (𝟐𝒆𝟐 − 𝟖)

= (𝟐𝒆 − 𝟒) 

 

𝒇(𝒙)إذا كيل :  ( 36 = {
𝒙𝟐 + 𝟒  , 𝒙 < 𝟎

𝒙 − 𝟒  , 𝒙 ≥ 𝟎
    

∫ 𝒇(𝒙)𝒅𝒙
𝟏

−𝟏

 ∶  فأجد  قيمة

 الحل ✓

∫ 𝒇(𝒙)𝒅𝒙 =
𝟏

−𝟏

∫ 𝒙𝟐 + 𝟒 𝒅𝒙 +
𝟎

−𝟏

∫ 𝟒 = 𝒙 𝒅𝒙
𝟏

𝟎

 

=
𝒙𝟑

𝟑
+ 𝟒𝒙|

−𝟏

𝟎

 

= (𝟎 + 𝟎) − (
−𝟏

𝟑
− 𝟒) + (𝟒 −

𝟏

𝟐
) − (𝟎) 

= 𝟎 +
𝟏𝟑

𝟑
+

𝟕

𝟐
=

𝟐𝟔 + 𝟐𝟏

𝟔
=

𝟒𝟕

𝟔
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∫
𝟐𝒙 + 𝟏

𝒙
 𝒅𝒙

𝟑𝒂

𝒂

= 𝐥𝐧 𝟏𝟐 ∶  𝟑𝟖)  إذا كان

𝒂 لث :   𝒂أجد  لحة ان يبا ف > 𝟎  

 الحل ✓

𝟐𝒙 + 𝟏

𝒙
𝒅𝒙 = ∫ (

𝟐𝒙

𝒙
+

𝟏

𝒙
) 𝒅𝒙

𝟑𝒂

𝒂

  

= ∫ 𝟐 +
𝟏

𝒙
 𝒅𝒙 = +𝐥𝐧

𝟑𝒂

𝒂

 |𝒙|

 
 
 
|

𝒂

𝟑𝒂

 

= 𝟔𝒂 + 𝐥𝐧 𝟑𝒂 − (𝟐𝒂 + 𝐥𝐧 𝒂) 

= 𝟒𝒂 + 𝐥𝐧 𝟑𝒂 − 𝐥𝐧 𝒂
= 𝟒𝒂 + 𝐥𝐧 𝟑 + 𝐥𝐧 𝒂 − 𝐥𝐧 𝐚 

= 𝟒𝒂 + 𝐥𝐧 𝟑 = 𝐥𝐧 𝟏𝟐 

𝒂 + 𝐥𝐧 𝟑 = (𝐥𝐧 𝟒 + 𝐥𝐧 𝟑) ⟶ 𝟒𝒂 = 𝐥𝐧 𝟒 

                                               ⟶ 𝒂 =
𝐥𝐧 𝟒

𝟒
 

ال 39 (  ح   ا    
𝒅𝒚

𝒅𝒙
= 𝒆𝟐𝒙 − 𝟐𝒆−𝒙    ال

ال  ال  𝒚انححيت نح     ا       𝒚أجد  يعدة ا    
,𝟎)إذا علحا أل ا   يه  ح  بين قطة  𝟏) 

 الحل ✓

𝒅𝒚

𝒅𝒙
= 𝒆𝟐𝒙 − 𝟐𝒆−𝒙  

𝒅𝒚 = (𝒆𝟐𝒙 − 𝟐𝒆−𝒙)𝒅𝒙 

∫ 𝒅𝒚 = ∫(𝒆𝟐𝒙 − 𝟐𝒆−𝒙)𝒅𝒙  

𝒚 =
𝟏

𝟐
 𝒆𝟐𝒙 + 𝟐𝒆−𝒙 + 𝑪 

(𝟎, 𝟏) ⟶ 𝟏 =
𝟏

𝟐
+ 𝟐 + 𝑪 

𝑪 = 𝟏 − 𝟐
𝟏

𝟐
= −

𝟑

𝟐
 

𝒚 =
𝟏

𝟐
𝒆𝟐𝒙 + 𝟐𝒆−𝒙 −

𝟑

𝟐
 

ال  40 ( يبي   انشك  انحجي ر ا     ا    

𝒇(𝒙) =
𝟒

𝒙
إذا كيتا اسي ة انح طقة    

ال   𝒙 انح ور   𝒇(𝒙)انح صورة بي   ا     ا    
𝒙  انحسستقلحي    = 𝒂  , 𝒙 =  10هي  𝟏

  𝒂  دات اربعة، فأجد  لحة ان يبا  

 الحل ✓

𝑨 = ∫
𝟒

𝒙

𝒂

𝟏

 𝒅𝒙 = 𝟒 𝐥𝐧 𝒙|
𝟏

𝒂

 

= 𝟒(𝐥𝐧 𝒂 − 𝐥𝐧 𝟏) = 𝟒 𝐥𝐧 𝒂 = 𝟏𝟎 

𝐥𝐧 𝒂 =
𝟏𝟎

𝟒
= 𝟐. 𝟓 ⟶ 𝒂 = 𝒆𝟐.𝟓 

، ∫ (𝒇(𝒙) + 𝟑)
𝟒

𝟎

𝒅𝒙 =  𝟒𝟏) إذا كان  𝟗

∫ ، فجد  𝟐𝒇(𝒙)
𝟓

𝟎

𝒅𝒙 = −𝟖 

∫ (𝒇(𝒙) + 𝟑𝒙𝟐)
𝟓

𝟒

𝒅𝒙 

 الحل ✓

 

 

( أجد انتكيا ت الآتلة: 42  

𝟏) ∫ (𝒙𝟑 + 𝒙)√𝒙𝟒 + 𝟐𝒙𝟐 + 𝟏
𝟏

𝟎

𝒅𝒙 

 الحل ✓
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𝟐) ∫
𝐜𝐨𝐬 𝐥𝐧 𝒙

𝒙
𝒅𝒙 

 الحل ✓

 

 

 

استقلم  تعطى  • اسير  ي 
 
ف جسلم  يت  ك 

  : ال  بي     𝒗(𝒕)سرعته  = 𝒆−𝟐𝒕    لث 𝒕 
ي    
سرعته انحتجهة بينح   نك    𝒗انزان بينقواب 

هو   نلجسلم  ي 
ا بتداب  انحو ع  إذا كيل   ، ثيتلة 

𝟑𝐦   : ي
 احي  أب 

ا
 فأجد كل

 

 ثيتلة   𝒕( او ع انجسلم بعد 46

 الحل ✓

 

𝒔(𝒕) =  ∫ 𝒗(𝒕)𝒅𝒕 = ∫ 𝒆−𝟐𝒕 𝒅𝒙 

= −
𝟏

𝟐
𝒆−𝟐𝒕 + 𝑪 

𝒔(𝟎) = 𝟑  

𝒔(𝟎) =  −
𝟏

𝟐
+ 𝑪 = 𝟑 ⟶ 𝑪 =

𝟕

𝟐
 

𝒔(𝒕) =
𝟏

𝟐
𝒆−𝟐𝒕 +

𝟕

𝟐
 

𝒔(𝟏𝟎𝟎) = −
𝟏

𝟐
𝒆−𝟐𝟎𝟎 +

𝟕

𝟐
 

ي دراسة ت ي نا أ د اتواع ان يواتيت  •
 
بيئة : ف

عدد   ال  تبي     ، غيبة  ي 
 
ف بي تق اض  انحهددة 
ان وع   هذا  بحعدل   𝑷(𝒕) يواتيت  يتغ   

𝑷′(𝒕) = 𝟎. 𝟓𝟏𝒆−𝟎.𝟎𝟑𝒕   انزان  لث 
 بينس وات بعد بدء اندراسة: 

 

ال  48     𝒕ع د أ  زان    𝑷(𝒕)( أجد  يعدة ا    
ً
علحي
بأل عدد  يواتيت هذا ان وع ع د بدء اندراسة هو 

  يوال.  𝟓𝟎𝟎

 الحل  ✓

𝑷′(𝒕) = −𝟎. 𝟓𝟏𝒆−𝟎.𝟎𝟑𝒕 

𝑷(𝒕) =  ∫ −𝟎. 𝟓𝟏𝒆−𝟎.𝟎𝟑𝒕  𝒅𝒙 

=
−𝟎. 𝟓𝟏

−𝟎. 𝟓𝟏
 𝒆−𝟎.𝟎𝟑𝒕 + 𝑪 = 𝟏𝟕 𝒆−𝟎.𝟎𝟑𝒕 + 𝑪 

𝑷(𝟎) = 𝟓𝟎𝟎 

𝑷(𝟎) = 𝟏𝟕(𝟏) + 𝑪 = 𝟓𝟎𝟎 ⟶ 𝑪 = 𝟒𝟖𝟑 

𝑷(𝒕) = 𝟏𝟕 𝒆−𝟎.𝟎𝟑𝒕 + 𝟒𝟖𝟑 

انح طقة 62 انحجي ر  انشك   يبي    ت د   )

ال   𝒚انح صورة بي   ا     ا     =
𝟏

𝒙+𝟑
 انح ور   

𝒙      انحستقلحي 𝒙 = 𝟎  , 𝒙 =   𝒌أجد  لحة    𝟒𝟓
ا طقتي    إلى  انحظللة  انح طقة  تقسم  ي 

ان  
ي انحسي ة. 

 
 اتسي يتي   ف

 الحل ✓

∫
𝟏

𝒙 + 𝟑
 𝒅𝒙 = 𝐥𝐧 |𝒙 + 𝟑|

𝟒𝟓

𝟎

|
𝟎

𝟒𝟓

 

= 𝐥𝐧 𝟒𝟖 − 𝐥𝐧 𝟑 = 𝐥𝐧
𝟒𝟖

𝟑
= 𝐥𝐧 𝟏𝟔 

∫
𝟏

𝒙 + 𝟑
 𝒅𝒙 = 𝐥𝐧 (𝒙 + 𝟑)

𝒌

𝟎

|
𝟎

𝒌

 

= 𝐥𝐧 (𝒌 + 𝟑) − 𝐥𝐧 𝟑 = 𝐥𝐧 |
(𝒌 + 𝟑)

𝟑
| 

𝐥𝐧 (
𝒌 + 𝟑

𝟑
) =

𝟏

𝟐
𝐥𝐧 𝟏𝟔 = 𝐥𝐧 (𝟏𝟔)

𝟏
𝟐 

𝒌 + 𝟑

𝟑
= 𝟒 ⟶ 𝒌 + 𝟑 = 𝟏𝟐 ⟶ 𝒌 = 𝟗 
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ة بيستعحيل اضيد (  عينج انتلوث 26 ي ب   
 
ف

ي 
 
ية انضيرة ف يي إذا كيل عدد انخ  ي انبكت   نلبكت  

ة يتغ   بحعدل  𝑵′(𝒕)انب    =  −
𝟐𝟎𝟎𝟎𝒕

𝟏+𝒕𝟐  لث 

𝑵(𝒕)  ية نك  اللل   ان انحيء عدد انخ  ي انبكت  
 ان استعحيل انحضيد ، فأجد  𝒕بعد 

ً
،  𝑵(𝒕)يواي

ي نلخ  ي هو 
 بأل انعدد ا بتداب 

ً
خللة   5000علحي

  .  نك  اللل  

 الحل ✓

ال : 1انخطوة )  𝑵′(𝒕)( : أجد تكيا  ا    

𝑵(𝒕) = ∫ 𝑵′(𝒕)𝒅𝒙 

𝑵(𝒕) = ∫ −
𝟐𝟎𝟎𝟎𝒕

𝟏 + 𝒕𝟐
 𝒅𝒕      

ي 
 
ب ف  2 انقسحة على  2بينض 

= −𝟏𝟎𝟎𝟎 ∫
𝟐𝒕

𝟏 + 𝒕𝟐
𝒅𝒕 

تكيا  
𝒇′(𝒙)

𝒇(𝒙)
 

= −𝟏𝟎𝟎𝟎 𝐥𝐧 |𝟏 + 𝒕𝟐| + 𝑪 

|𝟏 + 𝒕𝟐| = 𝟏 + 𝒕𝟐 

= −𝟏𝟎𝟎 𝐥𝐧 (𝟏 + 𝒕𝟐) + 𝑪 

ال 2انخطوة )  𝑪(: أجد ثيبا ا    

ال   يعدة ا    

𝑵(𝒕) = −𝟏𝟎𝟎𝟎 𝐥𝐧 (𝟏 + 𝒕𝟐) + 𝑪 

𝒕بتعويض  = 𝟎 , 𝑵(𝟎) = 𝟓𝟎𝟎𝟎 

𝟓𝟎𝟎𝟎 = −𝟏𝟎𝟎𝟎 𝐥𝐧 (𝟏 + (𝟎)𝟐) + 𝑪 

𝟓𝟎𝟎𝟎 = 𝑪 

 بينتبسلط

𝑵(𝒕) = −𝟏𝟎𝟎𝟎 𝐥𝐧 (𝟏 + 𝒕𝟐) + 𝟓𝟎𝟎𝟎 

 
 

B )   على انشك  انحجي ر انذ   ح 
ً
اعتحدا

ال  𝑨𝟏إذا كيتنا  𝒇ا     ا     =   دات  𝟕

𝑨𝟐اربعة   = 𝟒   , 𝑨𝟑 = 𝟓   : ي
 جد اي  أب 

𝟏) ∫
𝒇(𝒙)

𝟐
 𝒅𝒙

−𝟒

𝟐

 

 الحل ✓

∫ 𝒇(𝒙)𝒅𝒙 = 𝟕
𝟎

−𝟒

 

∫ 𝒇(𝒙)𝒅𝒙 = −𝟒
𝟐

𝟎

 

∫ 𝒇(𝒙)𝒅𝒙 = 𝟕 − 𝟒 = 𝟑
𝟐

−𝟒

 

⟹
𝟏

𝟐
 ∫ 𝒇(𝒙)𝒅𝒙 =

𝟏

𝟐
 𝒙 − 𝟑

−𝟒

𝟐

 

=
−𝟑

𝟐
 

 

ال 2  𝒇( انحسي ة انح صورة بي   ا     ا    

ة  𝒙 انح ور   ي انف  
 
,𝟒−]ف 𝟓] 

 الحل ✓

𝑨 = 𝑨𝟏 + 𝑨𝟐 + 𝑨𝟑 = 𝟕 + 𝟒 + 𝟓 = 𝟏𝟔 

 

∫ |𝒆𝟐𝒙−𝟏 − 𝟏| 𝒅𝒙 
𝟐

𝟎

 𝟏𝟕)  جد   

 الحل ✓

𝒆𝟐𝒙−𝟏 − 𝒆 = 𝟎 ⟶ 𝒆𝟐𝒙−𝟏 = 𝒆𝟏  

𝟐𝒙 − 𝟏 = 𝟏 ⟶ 𝒙 = 𝟏  
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= ∫ 𝒆 − 𝒆𝟐𝒙−𝟏 𝒅𝒙 
𝟏

𝟎

 

+ ∫ 𝒆𝟐𝒙−𝟏 − 𝒆  𝒅𝒙 
𝟐

𝟏

 

= 𝒆𝒙 −
𝒆𝟐𝒙−𝟏

𝟐
|

𝟎

𝟏

 

= −𝒆 +
𝟏

𝟐𝒆
+

𝒆𝟑

𝟐
 

∶ ∫ 𝒆𝒙(𝟗 − 𝟒𝒆𝒙) 𝒅𝒙
𝐥𝐧 𝟐

𝟎

 𝟏𝟑) أوجد   

 الحل ✓

∫ (𝟗𝒆𝒙 − 𝟒𝒆𝟐𝒙) 𝒅𝒙
𝐥𝐧 𝟐

𝟎

 

= 𝟗𝒆𝒙 −
𝟒𝒆𝟐𝒙

𝟐
|

𝟎

𝐥𝐧 𝟐

 

= 𝟑 

∶ ∫ (𝒙𝟐 − |𝒙 − 𝟏| 𝒅𝒙
 𝟐

𝟎

 𝟏𝟒) جد   

 الحل ✓
|𝒙 − 𝟏|𝟎 = 𝟎 ⟹ 𝒙 = 𝟏  

=  ∫ 𝒙𝟐 + 𝒙 − 𝟏 + ∫ 𝒙𝟐 + 𝒙 + 𝟏 𝒅𝒙
𝟐

𝟏

𝟏

𝟎

 

=
𝒙𝟑

𝟑
+

𝒙𝟐

𝟐
− 𝒙|

𝟎

𝟏

 

+
𝒙𝟑

𝟑
−

𝒙𝟐

𝟐
+ 𝒙|

𝟏

𝟐

 

=
𝟓

𝟑
 

∫
𝐥𝐧 √𝒙

𝒙
𝒅𝒙                                   𝟏𝟓) أوجد 

 الحل ✓

= ∫

𝟏
𝟐

𝐥𝐧 𝒙

𝒙
 

𝒖 = 𝐥𝐧 𝒙 →
𝒅𝒖

𝒅𝒙
=

𝟏

𝒙
→ 𝒅𝒙 = 𝒙 𝒅𝒖 

=
𝟏

𝟐
∫

𝒖

𝒙
𝒙 𝒅𝒖 =

𝟏

𝟐
∫ 𝒖 ∙ 𝒅𝒖 

=
𝟏

𝟐

𝒖𝟐

𝟐
+ 𝑪 =

𝟏

𝟒
(𝐥𝐧 𝒙)𝟐 + 𝑪 

 
 

𝒇(𝒙)( إذا كيل: 16 = {
𝟐𝒙 + 𝟏      , 𝒙 ≤ 𝟑
𝟏𝟎 − 𝒙      , 𝒙 > 𝟑

 ، 

∫ 𝒇(𝒙)
𝟓

𝟏

𝒅𝒙 ∶  فأجد  قيمة

 

 

 الحل ✓

∫ (𝟐𝒙 + 𝟏)
𝟑

𝟏

𝒅𝒙 + ∫ (𝟏𝟎 − 𝒙)
𝟓

𝟑

𝒅𝒙 

 
𝒙𝟐 + 𝒙

 
|

𝟏

𝟑

+ (𝟏 𝟎𝒙 −
𝒙𝟐

𝟐
|

𝟑

𝟓

= 

(𝟏𝟐 − 𝟐) − (𝟓𝟎 −
𝟐𝟓

𝟐
) − (𝟑𝟎 −

𝟗

𝟐
)

= 𝟏𝟎 + 𝟐𝟎 + 𝟖 = 𝟐𝟐 

 

 

 

 

 

 

𝟏                                           𝟑                                          𝟓 

𝟐𝒙 + 𝟏                                       𝟏𝟎 − 𝒙 
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 أجد ك  ان انتكيا ت الآتلة:  (17

𝟏) ∫(𝟖𝒙𝟑 − 𝟑𝒙 + 𝟏) 𝒅𝒙 

 الحل ✓

= ∫(𝟖𝒙𝟑 − 𝟑𝒙 + 𝟏) 𝒅𝒙

=
𝟖

𝟒
𝒙𝟒 −

𝟑

𝟐
𝒙𝟐 + 𝒙 + 𝑪 

= 𝟐𝒙𝟒 −
𝟑

𝟐
𝒙𝟐 + 𝒙 + 𝑪 

 
 

𝟐) ∫
𝒙𝟕 − 𝟒𝒙𝟑 + 𝟖𝒙

𝟐𝒙
𝒅𝒙 

 الحل ✓

= ∫
𝒙𝟕 − 𝟒𝒙𝟑 + 𝟖𝒙

𝟐𝒙
𝒅𝒙

= ∫ (
𝒙𝟕

𝟐𝒙
−

𝟒𝒙𝟑

𝟐𝒙
+

𝟖𝒙

𝟐𝒙
) 𝒅𝒙 

= ∫ (
𝟏

𝟐
𝒙𝟔 − 𝟐𝒙𝟐 + 𝟒) 𝒅𝒙 

=
𝟏

𝟏𝟒
𝒙𝟕 −

𝟐

𝟑
𝒙𝟑 + 𝟒𝒙 + 𝑪 

 

𝟑) ∫(√𝒙 + 𝟏) 𝒅𝒙 

 الحل ✓

= ∫(√𝒙 + 𝟏) 𝒅𝒙 = (𝒙𝟏/𝟐 + 𝟏) 𝒅𝒙 

=
𝟐

𝟑
𝒙𝟑/𝟐 + 𝒙 + 𝑪 

=
𝟐

𝟑
√𝒙𝟑 + 𝒙 + 𝑪 

 

 

 

 

 

 ( أجد ك  ان انتكيا ت الآتلة: 18

𝟏) ∫ (𝟐𝒆𝒙 +
𝟑

𝒙
) 𝒅𝒙 

 الحل ✓

= ∫ (𝟐𝒆𝒙 +
𝟑

𝒙
) 𝒅𝒙

= 𝟐𝒆𝒙 + 𝟑 𝐥𝐧|𝒙| + 𝑪 

 

𝟐) ∫
𝟏

𝟒𝒙 − 𝟏
𝒅𝒙 

 الحل ✓

= ∫
𝟏

𝟒𝒙 − 𝟏
𝒅𝒙 =

𝟏

𝟒
𝐥𝐧|𝟒𝒙 − 𝟏| + 𝑪 

 

𝟑) ∫
𝟐𝒙𝟓 − 𝟒

𝒙
𝒅𝒙 

 الحل ✓

= ∫
𝟐𝒙𝟓 − 𝟒

𝒙
𝒅𝒙 = ∫ (

𝟐𝒙𝟓

𝒙
−

𝟒

𝒙
)  𝒅𝒙 

= ∫ (𝟐𝒙𝟒 −
𝟒

𝒙
) 𝒅𝒙 

=
𝟐

𝟓
𝒙𝟓 − 𝟒 𝐥𝐧|𝒙| + 𝑪 

 

𝟒) ∫
𝟐𝒙

𝒙𝟐 − 𝟏
𝒅𝒙 

 الحل ✓

= ∫
𝟐𝒙

𝒙𝟐 − 𝟏
𝒅𝒙 = 𝐥𝐧|𝒙𝟐 − 𝟏| + 𝑪 

=
𝟐

𝟑
𝒙𝟑/𝟐 + 𝒙 + 𝑪 

=
𝟐

𝟑
√𝒙𝟑 + 𝒙 + 𝑪 
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 انتكيا ت الآتلة: ( أجد ك  ان 19

𝟏) ∫ 𝟐 𝐬𝐢𝐧(𝟒𝒙 + 𝟑) 𝒅𝒙 

 الحل ✓

∫ 𝟐 𝐬𝐢𝐧(𝟒𝒙 + 𝟑) 𝒅𝒙 

= −𝟐 ×
𝟏

𝟒
𝐜𝐨𝐬(𝟒𝒙 + 𝟑) + 𝑪 

= −
𝟏

𝟐
𝐜𝐨𝐬(𝟒𝒙 + 𝟑) + 𝑪 

𝟐) ∫(𝟑 𝐜𝐨𝐬 𝒙 + √𝒙
𝟑

) 𝒅𝒙 

 الحل ✓

∫(𝟑 𝐜𝐨𝐬 𝒙 + √𝒙
𝟑

) 𝒅𝒙

= ∫ (𝟑 𝐜𝐨𝐬 𝒙 + 𝒙
𝟏
𝟑) 𝒅𝒙 

= 𝟑 𝐬𝐢𝐧 𝒙 +
𝟑

𝟒
𝒙

𝟒
𝟑 + 𝑪 

= 𝟑 𝐬𝐢𝐧 𝒙 +
𝟑

𝟒
√𝒙𝟒𝟑

+ 𝑪 
 

∫ (
𝟏

𝒙𝟐
+ 𝟒)

𝟐

𝟏

𝒅𝒙 ∶  𝟐𝟎) أجد  قيمة

 الحل ✓

∫ (
𝟏

𝒙𝟐
+ 𝟒)

𝟐

𝟏

𝒅𝒙 = ∫ (𝒙−𝟐 + 𝟒)
𝟐

𝟏

𝒅𝒙

= (−𝒙−𝟏 + 𝟒𝒙)|
𝟏

𝟐

 
 

= (−
𝟏

𝒙
+ 𝟒𝒙)

 
|

𝟏

𝟐

 

= (−
𝟏

𝟐
+ 𝟒(𝟐)) − (−

𝟏

𝟏
+ 𝟒(𝟏)) 

= 𝟒
𝟏

𝟐
 

نل صول  • تكيا   انحشتقة  أ   انحل   اعطى  إذا 
ال   على ا    

ال  21 𝒇′(𝒙)إذا كيل:    𝒇(𝒙)( أجد  يعدة ا     =
𝒙 − ,𝟐)،  ا َّ ا   يه بينحقطة   𝟑 𝟗)  . 

 الحل ✓
ال 1انخطوة )  𝒇′(𝒙)( : أجد تكيا  ا    

𝒇(𝒙) = ∫(𝒙 − 𝟑) 𝒅𝒙 

𝒇(𝒙) =
𝟏

𝟐
𝒙𝟐 − 𝟑𝒙 + 𝑪 

𝟗 =
𝟏

𝟐
(𝟐)𝟐 − 𝟑(𝟐) + 𝑪 

𝑪 = 𝟏𝟑 
 : ال هي

                               إذل،  يعدة ا    

𝒇(𝒙) =
𝟏

𝟐
 𝒙𝟐 − 𝟑𝒙 + 𝟏𝟑 

 

ي ( أجد 22
 :  انتكيا  الآب 

𝟏) ∫
𝒆𝒙

𝒆𝒙 + 𝟕
𝒅𝒙 

 الحل ✓
= 𝐥𝐧|𝒆𝒙 + 𝟕| + 𝑪 

 ( أجد ك  ان انتكيا ت الآتلة: 23

𝟏) ∫ (𝐬𝐢𝐧 𝒙 −
𝟓

𝒙
) 𝒅𝒙 

 الحل ✓
= 𝐜𝐨𝐬 𝒙 − 𝟓 𝐥𝐧 𝒙 + 𝑪 

𝟐) ∫
𝟐𝒙 + 𝟑

𝒙𝟐 + 𝟑𝒙
𝒅𝒙 

 الحل ✓

= 𝐥𝐧|𝒙𝟐 + 𝟑𝒙| + 𝑪 

 

𝟑) ∫
𝟓

𝟑𝒙 + 𝟐
𝒅𝒙 

 الحل ✓
= 𝟓 𝐥𝐧|𝟑𝒙 + 𝟐| + 𝑪 
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24 : ي
 ( أجد انتكيا  الآب 

𝟏) ∫ 𝟒𝒙𝟐√𝒙𝟐 − 𝟓 𝒅𝒙 

 الحل ✓

∫ 𝟒𝒙𝟐(𝒙𝟑 − 𝟓)
𝟏
𝟐 𝒅𝒙 

 𝒖اي داخ  انقوت نيس خطىي تف ض 

𝒅𝒙 =
𝒅𝒖

𝟑𝒙𝟐
 

∫ 𝟒𝒙𝟐(𝒖)
𝟏
𝟐  

𝒅𝒖

𝟑𝒙𝟐
 

∫
𝟒

𝟑
(𝒖)

𝟏
𝟐 𝒅𝒖 ⟶ ∫

𝟗

𝟖
(𝒖)

𝟏
𝟐 + 𝑪

=
𝟖

𝟗
(𝒙𝟑 − 𝟓)

𝟑
𝟐 + 𝑪 

 

25 : ي
 ( جد  لحة انتكيا  الآب 

∫
𝒆𝒙

𝒆𝒙 + 𝟒

𝟏

𝟎

𝒅𝒙 

 الحل ✓

𝐥𝐧 |

 
𝒆𝒙 + 𝟒

 
|

𝟎

𝟏

= 𝐥𝐧(𝒆𝟏 + 𝟒) − 𝐥𝐧(𝟓) 

= 𝐥𝐧(𝒆 + 𝟒) − 𝐥𝐧(𝟓) 

= 𝐥𝐧 (
𝒆 + 𝟒

𝟓
) 

 

26 : ي
 ( جد  لحة انتكيا  الآب 

∫
𝒅𝒙

𝟑𝒙 − 𝟐

𝟐

𝟏

 

 الحل ✓

𝟏

𝟑
∫

𝟑𝒅𝒙

𝟑𝒙 − 𝟐

𝟐

𝟏

=
𝟏

𝟑
𝐥𝐧(𝟑𝒙 − 𝟐)|

𝟏

𝟐

 

=
𝟏

𝟑
(𝐥𝐧 𝟒 − 𝐥𝐧(𝟏)) =

𝟏

𝟑
𝐥𝐧(𝟒) 

 

27 : ي
 ( جد انتكيا  الآب 

∫
𝐜𝐨𝐬(𝐥𝐧 𝒙)

𝒙
𝒅𝒙 

 الحل ✓

𝒖 = 𝐥𝐧         𝒙𝒅𝒙 =
𝒅𝒖

𝟏
𝒙

         𝒅𝒙 = 𝒅𝒖𝒙 

∫
𝐜𝐨𝐬(𝒖)

𝒙
𝒅𝒖𝒙 = ∫ 𝐜𝐨𝐬(𝒖) 𝒅𝒖 

= 𝐬𝐢𝐧 𝒖 + 𝒄 = 𝐬𝐢𝐧 𝐥𝐧 𝒙 + 𝒄 

28 : ي
 ( جد  لحة انتكيا  الآب 

∫ 𝐜𝐨𝐬𝟒 𝟓𝒙 𝐬𝐢𝐧 𝟓𝒙 𝒅𝒙 

 الحل ✓
اذا كيل ا د الأساااااااااااس يساااااااااااي    ا د تف ض ا خ   

 𝒖هو 

رفع     تنساااااااااااااا ،   جاب ال تكول انز ا اي اتشااااااااااااااايبهاة

 الأت الى خيرج انقوت

∫(𝐜𝐨𝐬 𝟓𝒙)𝟒 𝐬𝐢𝐧 𝟓 𝒙𝒅𝒙     𝒖 = 𝐜𝐨𝐬 𝟓𝒙     𝒅𝒙

=
𝒅𝒖

−𝟓 𝐬𝐢𝐧 𝟓𝒙
 

∫(𝒖)𝟒 𝐬𝐢𝐧 𝟓𝒙 ∶
𝒅𝒖

−𝟓 𝐬𝐢𝐧 𝟓𝒙
= −

𝟏

𝟐𝟓
𝒖𝟓 + 𝒄 

= −
𝟏

𝟐𝟓
𝐜𝐨𝐬𝟓 𝟓𝒙 + 𝒄 

 ان انتكيا ت الآتلة: 29
ا
 ( جد كل

𝟏) ∫
𝒙𝟐 − √𝒙 𝐜𝐨𝐬 𝒙

√𝒙
𝒅𝒙    , 𝟎 < 𝒙 

 الحل ✓
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𝟐) ∫ (𝟑𝒙 + 𝟐)(𝒙 − 𝟏)
𝟐

𝟎

𝒅𝒙 

 الحل ✓
 

𝟑) ∫ 𝟒𝒙𝟓 𝐬𝐢𝐧(𝒙𝟔 + 𝟑) 𝒅𝒙 

 الحل ✓

 

 ( أ   الأسئلة ان  ثة الآتلة تبيعي: 30

𝒏 > ∫ ، حيث  𝟎 𝒙𝒏
𝟏

𝟎

𝒅𝒙   𝟏) أجد 

 الحل ✓
 

ثبا أل: 2
ُ
 ( أ

∫ 𝒙𝒏(𝟏 − 𝒙)
𝟏

𝟎

𝒅𝒙 =
𝟏

(𝒏 + 𝟏)(𝒏 + 𝟐)
 

 الحل ✓
 

، ∫ 𝒙𝒏(𝟏 − 𝒙𝟐)
𝟏

𝟎

𝒅𝒙  𝟑)  أجد  قيمة 

ي أبسط صورة احك ة. 
 
 ثم أكتب الإجيبة ف

 الحل ✓
 

ال 37 ي انادم  𝑪(𝒕)( طاب:  ح ا  ا    
 
ت ك    د اء ف

ي جساام اريض،  لث   𝒕بعد 
 
  𝑪د لقة ان  ق ه ف

ااكاعاااااااب  سااااااااااااااناتاحايا    ناكااااااا   بااااااايناحالالاغا ام  ااقايسااااااااااااااااااااة 

(𝐦𝐠/𝐜𝐦𝟑) إذا كاايل ت ك    انااد اء ن ظااة  ق ااه .

ي جساااااااااااااام انحريض  
 
.𝟎ف 𝟓𝐦𝐠/𝐜𝐦𝟑     أخاااذ يتغ 

𝑪′(𝒕)  باااااحاااااعااااااادل =
−𝟎. 𝟎𝟏𝒆−𝟎.𝟎𝟏𝒕

(𝟏 + 𝒆−𝟎.𝟎𝟏𝒕)𝟐
فاااااااأجاااااااد      ،

𝑪(𝒕) 

 الحل ✓

𝑪′(𝒕) =
−𝟎. 𝟎𝟏𝒆−𝟎.𝟎𝟏𝒕

(𝟏 + 𝒆−𝟎.𝟎𝟏𝒕)𝟐
 

𝑪(𝒕) = ∫
−𝟎. 𝟎𝟏𝒆−𝟎.𝟎𝟏𝒕

(𝟏 + 𝒆−𝟎.𝟎𝟏𝒕)𝟐
𝒅𝒕 

𝒖 = 𝟏 + 𝒆−𝟎.𝟎𝟏𝒕 → 𝒅𝒕 =
𝒅𝒖

−𝟎. 𝟎𝟏𝒆−𝟎.𝟎𝟏𝒕
 

= ∫
−𝟎. 𝟎𝟏𝒆−𝟎.𝟎𝟏𝒕

𝒖𝟐
∙

𝒅𝒖

−𝟎. 𝟎𝟏𝒆−𝟎.𝟎𝟏𝒕
 

= ∫
𝟏

𝒖𝟐
𝒅𝒖 = ∫ 𝒖−𝟐 𝒅𝒖 =

𝒖−𝟏

−𝟏
+ 𝑪 

=
−𝟏

𝒖
+ 𝑪 =

−𝟏

𝟏 + 𝒆−𝟎.𝟎𝟏𝒕
+ 𝑪 

𝑪(𝟎) =
−𝟏

𝟏 + 𝟏
+ 𝑪 = 𝟎. 𝟓 

→ 𝑪 = 𝟎. 𝟓 +
𝟏

𝟐
= 𝟏 

𝑪(𝒕) =
−𝟏

𝟏 + 𝒆−𝟎.𝟎𝟏𝒕
+ 𝟏 

 

ا      38 ان   
ً
جزءا انحجي ر  انشك   يبي     )

ال:   𝒇(𝒙)ا     = 𝒙√𝒙 + اسي ة   𝟏 أجد   ،

ي هذا انح     
 
 انح طقة انحظللة ف

 الحل ✓

𝒇(𝒙) = 𝒙√𝒙 + 𝟏 = 𝟎 

𝒙 = 𝟎, 𝒙 = −𝟏 

𝑨 = − ∫ (𝒙√𝒙 + 𝟏)
𝟎

−𝟏

𝒅𝒙 
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𝒖 = √𝒙 + 𝟏 → 𝒖𝟐 = 𝒙 + 𝟏 

𝟐𝒖 𝒅𝒖 = 𝒅𝒙 

𝒙 = −𝟏: 𝒖 = 𝟎        ,        𝒙 = 𝟎: 𝒖 = 𝟏 

= − ∫ 𝒙(𝟐𝒖𝟐 𝒅𝒖)
𝟏

𝟎

= − ∫ (𝒖𝟐 − 𝟏)𝟐𝒖𝟐
𝟏

𝟎

𝒅𝒖 

= −𝟐 ∫ 𝒖𝟒 − 𝒖𝟐
𝟏

𝟎

𝒅𝒖 = −𝟐 (
𝒖𝟓

𝟓
−

𝒖𝟑

𝟑
)|

𝟎

𝟏

 

= −𝟐 ((𝟎) − (
𝟏

𝟓
−

𝟏

𝟑
)) = −𝟐 (

𝟑 − 𝟓

𝟏𝟓
)

=
𝟒

𝟏𝟓
 

ي اساااااااير اساااااااتقلم،  تعطى 39
 
( يت  ك جسااااااالم ف

ال:   𝒗(𝒕)سرعتااه انحتجهااة بااي     =
−𝟐𝒕

(𝟏 + 𝒕𝟐)
𝟑

𝟐

 

،      𝒕 لااااااث   ي
بااااااين واب  انحتجهااااااة   𝒗انزان  سرعتااااااه 

ي نلجسااالم  
بينح   نك  ثيتلة. إذا كيل انحو ع ا بتداب 

 ثيتلة.  𝒕فأجد او ع انجسلم بعد  𝟒𝐦هو 

 الحل  ✓

𝒗(𝒕) =
−𝟐𝒕

(𝟏 + 𝒕𝟐)
𝟑
𝟐

 

𝒔(𝒕) = ∫
−𝟐𝒕

(𝟏 + 𝒕𝟐)
𝟑
𝟐

 𝒅𝒕 

𝟏 + 𝒕𝟐 = 𝒖 → 𝒅𝒖 =
𝒅𝒕

𝟐𝒕
 

= ∫
−𝟐𝒕

𝒖
𝟑
𝟐

∙
𝒅𝒕

𝟐𝒕
= ∫ −𝒖

−𝟑
𝟐 ∙ 𝒅𝒕 

=
−𝒖

−𝟏
𝟐

−
𝟏
𝟐

+ 𝑪 =
𝟐

𝒖
𝟏
𝟐

+ 𝑪 

=
𝟐

√𝟏 + 𝒕𝟐
+ 𝑪 

𝒔(𝟎) =
𝟐

𝟏
+ 𝑪 = 𝟒 → 𝑪 = 𝟐 

𝒔(𝒕) =
𝟐

√𝟏 + 𝒕𝟐
+ 𝟐 

( يت  ك جسلم على خط استقلم ب لث ال  40

عطى   𝒏سرعته بعد  
 
ثيتلة ان بدء ان  كة ت

𝒌(𝒏) بينع  ة:  = 𝟏𝟐(𝒏 + 𝟏)𝟐 𝒎   جد ،

سلم بعد ا  ر ثيتيتي   ان بدء ان  كة، 
 
او ع انج

ي  
 أل او عه ا بتداب 

ً
𝑰(𝟎)علحي = 𝟔𝒎   . 

 الحل ✓
ي ك   41

 
( إذا كيل ا تحيل أل  صيب صليد انهدف ف

ي ك  ا ة يسي    
 
 ف
ً
.𝟎)طلقة  طلقهي علله ثيبتي 𝟕) 

طلقيت على انهدف، فحي ا تحيل    (𝟒)، فإذا أطلق 

؟  إصيبة انهدف ا ة  ا دة على الأك ر

 الحل ✓
 

إ دى 42 ي 
 
ف انعياة  ان يتوية  تقدم  ات يل   )

انف  ع    (𝟐𝟎𝟎𝟎)انس وات   طينب ان طلبة أ د 
انطبلعي  انتوزيااااع  تتبع  ع ايتهم  انحه لة،  كيتا 

ي   اعلير   (𝟓𝟖)بحتوسط  سيب  ،  ات  اف 
انذ  (𝟏𝟒) نلطينب  يسحح  أته    علحا  اذا   ،

ان   أ    ا نت يق    (𝟔𝟓)اعدنه  طلب  بتقد م 
انذين  انطلبة  عدد  فجد  ان كوالة،  بينجياعيت 

ا نت يق  طلبيت  تقد م  نهم  بينجياعيت     ق 
 ان كوالة ان ذنك انفرع. 

انتوزيااااع  جد ل  ان  ا ستفيدة  ا  ظة:  حك ك 
 : ي
 انطبلعي انحعلير  الآب 

 الحل ✓
 

𝒂 𝟎. 𝟓 𝟏 𝟏. 𝟓 𝟐 
𝑳(𝒛 ≤ 𝒂) 𝟎. 𝟔𝟗𝟏𝟓 𝟎. 𝟖𝟒𝟏𝟑 𝟎. 𝟗𝟑𝟑𝟐 𝟎. 𝟗𝟕𝟕𝟐 
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    (𝟏𝟎𝟎𝟎𝟎)( إذا كيتا أ زال  43
ً
طينب تتبع توزيعي

ي   ان سيب    سطه 
ً
كغ،  ات  افه    (𝟒𝟖)طبلعلي

ت  ض كغ،    (𝟑)انحعلير    انذين  انطلبة  اي عدد 

 كغ؟  (𝟓𝟏)كغ      (𝟒𝟐) أ زاتهم بي   

ح    ا  ظة:  حك ك ا ستفيدة ان   
 
ي انذ   

الآب 

 ان جد ل 
ً
 انتوزيااااع انطبلعي انحعلير . جزءا

 الحل ✓
 

ي ك( إذا  44
 
يتا ع اتي طينبي   ان انصف تفسه ف

انعربلة   انلغة  ,𝟗𝟎اب ث  ،  انع اتيل  𝟕𝟓

هحي   انع اتي    نهيتي    انحقيبلتيل  انحعليريتيل 

𝟐, ي    𝟏− ان سيب  انوسط  فجد  تيب، 
ان   على 

هذا  ي 
 
ف انعربلة  انلغة  اب ث  ي 

 
ف انطلبة  نع ايت 

 انصف 

 الحل ✓
 

 

 

ال  45 ا     اشتقة  تعطى   )𝒇(𝒙)   :بينقيعدة

𝒇′(𝒙) = 𝒂𝒙𝟐 + 𝒃𝒙    لث  ،𝒂     𝒃   ثيبتيل. إذا

ان قطة  ع د  ال  ا     نح      انححيت  ال   كيل 

(𝟐, .𝟎−هو    (𝟒 نح        𝟖 انححيت  ،  ال  

ال ع د ان قطة   𝒙ا     = .𝟐هو    𝟓 ، فأجد ك     𝟓

 : ي
 احي  أب 

1)  :  .  𝒂    𝒃 لحة ك  ان ان يبتي  

ال  (2  .  𝒇(𝒙) يعدة ا    

 الحل ✓
 

 

 

ال:  46 𝒂(𝒕)(  ح   ا     = 𝟔𝒕   انتسيرع بو دة

ي اسير 
 
انح   نك  ثيتلة تربيع نجسلم بدأ ان  كة ف

أاتير عن تقطة الأص     𝟒استقلم ان تقطة تبعد  

انحوجب،  لث   ا تجيه  ي 
 
إذا   𝒕ف  . ي

بين واب  انزان 

 𝐦/𝐬 𝟏كيتا سرعة انجسلم بعد ثيتلة  ا دة هي  

 ، فأجد او ع انجسلم بعد ثيتيتي   ان بدء ان  كة. 

 الحل ✓

 

 

بينول: ع د تفخ بينول ك    انشك   صبح تصف  

بعد    𝒚 ط ه    
ً
ا كيل:               𝒕سنتلح   اذا  ثيتلة. 

𝒅𝒚

𝒅𝒙
= 𝟒(𝒕 + 𝟏)−

𝟐

انبينول   𝟑 ،  كيل تصف  ط  

 احّي    𝐜𝐦 𝟑𝟎ثوالٍ ان بدء تفخه    𝟕بعد  
ا
لًّ
ُ
، فأجد ك

 : ي
  أب 

 

 

 .  𝒕بد نة  𝒚(  يعدة انع  ة 47

 الحل ✓
 

 

بعد  48 انبينول  تصف  ط   بدء    𝟐𝟔(  ان  ثيتلة 

 تفخه. 

 الحل ✓
 

 

 

 

 

 

𝒛 𝟎 𝟎. 𝟓 𝟏 𝟏. 𝟓 𝟐 
𝑳(𝒛 ≤ 𝒂) 𝟎. 𝟓𝟎𝟎𝟎 𝟎. 𝟔𝟗𝟏𝟓 𝟎. 𝟖𝟒𝟏𝟑 𝟎. 𝟗𝟑𝟑𝟐 𝟎. 𝟗𝟕𝟕𝟐 
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كيل:    𝒚إذا  = √𝟐𝒙 + 𝟓
𝟑

انسؤاني       
ُّ 
 
فأ   ،

 :
ً
 الآتيي   تبيعي

∫ 𝒚𝟐 𝒅𝒙   𝟒𝟗) أجد 

 الحل ✓
 

∫ 𝒚 𝒅𝒙 =
𝟑

𝟖
 𝒚𝟒 + 𝑪  

 
ثبِت أن

ُ
 𝟓𝟎)  أ

 الحل ✓
 

( أجد اسي ة انح طقة انح صورة بي   ا     51

ال:   𝒇(𝒙)ا     = 𝟑𝒙𝟐 − 𝟐𝒙 + ،  𝒙 انح ور    𝟐

  : 𝒙 انحستقلحي   =

𝒙 و 𝟐 = 𝟎  . 

 الحل ✓
 

 

( أجد اسي ة انح طقة انح صورة بي   ا     52

ال:   𝒇(𝒙)ا     = 𝒂𝟐 − 𝒙𝟐  انح ور  ،𝒙   بد نة

𝒂،  لث 𝒂ان يبا   > 𝟎  . 

 الحل ✓
 

 

( أجد اسي ة انح طقة انح صورة بي   ا     53

𝒚انع  ة:   = (𝟐𝒙 + 𝟏𝟔)
𝟑

،  انح ورين    𝟒

 .  الإ داثيي  

 الحل ✓
 

ال:         54 ا     ا      انحجي ر  انشك   يبي     )

𝒚 = 𝒌𝒙(𝟒 − 𝒙)    انح طقة اسي ة  اذا كيتا   .

ال  انح ور   ا     ا      بي    هي    𝒙انح صورة 

 .  𝒌  دة اربعة، فأجد  لحة ان يبا   𝟑𝟐
 

 الحل ✓
 

( أجد  جم انحجسم ان يتج ان د رال انح طقة 55

ال:   ا     ا      بي    𝒚انح صورة  = 𝟎. 𝟑𝒙    ،

𝒙 انحستقلحي     𝒙 انح ور   = 𝟐   𝒙 =  ول  𝟓

 .  𝒙انح ور  

 

 الحل ✓
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تقطة  ان  استقلم  خط  ي 
 
ف ان  كة  جسلم  بدأ 

ن ظة   أ   ي 
 
ف سرعته  هي    𝒕الأص ،  كيتا 

(𝟖 + 𝟒𝒕) 𝐦/𝐬  : 

 ثيتلة.  𝒕( أجد او ع انجسلم بعد 59

 لحلا ✓
 

 

بدء 60 ان  ثيتيتي    بعد  انجسلم  او ع  أجد   )

   كته

 لحل ✓
 

 

 

 

ال:         61 ا     ا      ي 
الآب  انشك   يبي     )

𝒇(𝒙) = 𝟐 + 𝟎. 𝟏𝒙𝟒  . 

ا       بي    انح صورة  انح طقة  اسي ة  أجد 

ال   :          𝒙،  انح ور    𝒇(𝒙)ا     ،  انحستقلحي  

𝒙 = 𝒙 و 𝟐− = 𝟐  . 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 الحل ✓
 

ال: 62 بي     بحعدل  عطى  جلد   جرح  (  لتئم 

𝑨′(𝒕) = −𝟎. 𝟗 𝒆−𝟎.𝟏    لث  ،𝒕    عدد الأ يم بعد

بينجرح،     انجرح    𝑨(𝒕)ا صيبة  سطح  اسي ة 

ال   ع د    𝑨(𝒕)بينسنتلح   انحربااع. أجد  يعدة ا    

ع د  انجرح  سطح  اسي ة  بأل  علحي  زان،  أ  

 :  .  𝒄𝒎𝟐 𝟗الإصيبة هي

 لحلا ✓
 

ال:          63 ا     ا      انحجي ر  انشك   يبي     )

𝒚 = 𝒂 𝒙(𝟒 − 𝒙)    انح طقة اسي ة  كيتا  إذا 

  : ال  انح ور هي
 𝟑𝟐انح صورة بي   ا     ا    

 .  𝒂  دة اربعة، فأجد  لحة ان يبا  

 

 

 

 
 

 للح ا ✓

 
 

 
 
 

إذا كيل  64  )𝒇(𝒙) = {
𝟐𝒙 + 𝟏, 𝒙 < 𝟑
𝟏𝟎 − 𝒙, 𝒙 ≥ 𝟑

فأجد   

∫ لحة  𝒇(𝒙) 𝒅𝒙
𝟒

𝟎
  : 

 
 

∫( أجد تيتج :  65 (
𝟑

√𝒙
𝟑 − √𝒙𝟑)  : 

 
 

إذا كيل  66  )∫ 𝟔𝒌𝒙 (𝒙𝟐 − 𝟏)𝟑 = 𝟏𝟐
𝟏

𝟎
فأجد   

 :  𝒌 لحة ان يبا  
 
 

( أجد اسي ة انح طقة انح صورة بي   ا     67

ال   𝒇(𝒙)ا      = 𝒙𝟐 − 𝒙 −  𝒙 انح ور    𝟔
𝒙 انحستقلحي    = −𝟐 , 𝒙 = 𝟒  
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يت  ك جسلم على اسير استقلم  لث  ( 68
ال   𝒂(𝒕) عطى تسيرعه بي     = 𝟔𝒕 − 𝟑𝟎  

ي    𝒕 لث 
انتسيرع بينح   انحربااع   𝒂انزان بين واب 

نك  ثيتلة تربيع إذا بدأ انجسلم   كته ان تقطة  
فأجد  𝐦/𝐬 𝟏𝟎الأص  بشعة اتجهة اقدارهي 

 ا  عه بعد ثيتيتي   ان بدء ان  كة. 
 

•   :  ان انتكيالي   الآتيي  
ا
 أجد كل

 

𝟔𝟗)  ∫ 𝒇(𝒙 − 𝟑)𝐬𝐢𝐧 𝒙 (𝐱𝟐 − 𝟔𝒙)𝒅𝒙 

𝟕𝟎)  ∫ |𝟑 − 𝒙|𝒅𝒙 
𝟓

𝟏

 

 

ي اسير استقلم ،  لث  71
 
( يت  ك جسلم ف

ال  𝒗(𝒕)تعطى سرعته انحتجهه بي     =

𝟔(𝒕 + ي     (𝒕) لث  𝟐(𝟏
  (𝒗)انزان بين واب 

سرعته انحتجهة بينح   نك  ثيتلة إذا كيل انحو ع  
ي نلجسلم هو 

فأجد او ع  (𝐦 𝟗)ا بتداب 
 ( ثيتلة ان بدء ان  كة. 2انجسلم بعد )

 
ال (  ح   72 ي اندم بعد  𝑪(𝒕)ا    

 
ت ك    اند اء ف

(𝒕)   ي جسم اريض ،  لث
 
سيعة ان  ق ه ف

(𝑪)   اقيسه بينحلللغ ام نك  سل تحي   اكعب

(𝐦𝐠/𝐜𝐦𝟑)    ي دم انحريض
 
إذا كيل ت ك    اند اء ف

𝑪′(𝒕)يتغ   بحعدل  =
𝟑𝒕

√(𝒕𝟐+𝟑𝟔)
𝟑

فأجد اقدار  

ي الأ لى  
ي ت ك    اندم خ ل انسيعيت ان حيب 

 
انتغ  ف

ي جسم انحريض 
 
ي تقلا  ق ه ف

 ان  
 
 

ال  73 ( يبي   انشك  انحجي ر ا     ا    
𝒇(𝒙) = 𝒌𝒙(𝟒 − 𝒙)   إذ كيتا اسي ة

ال    𝒇(𝒙)انح طقة انح صورة بي   ا     ا    
(   دة اربعة فأجد  32تسي   ) 𝒙 انح ور  

 .   (𝒌) لحة ان يبا  
 
 
 

𝑿~𝑩إذا كيل   • (𝟑,
𝟐

𝟑
)   : ي

 احي  أب 
ا
 فأجد كل

 
𝟕𝟒)  𝑷(𝑿 = 𝟐)   
 
𝟕𝟓) 𝑷(𝑿 ≤ 𝟏) 
 

ي   •
ي اص ع نلأ اب 

 
ي دراسة نقسم انجودة ف

 
ف

ي  
 
ي   (%𝟏𝟎)انفخيرية تبي   أل ف

ان ا  اب 
 إذا ا    

ً
 اص علي

ً
عدد   (𝑿)انفخيرية عيبي

ي سلف صهي ا ا ب 
ي انفخيرية ان  

الأ اب 
 
ا
انجودة     إ جيد أ ل اتيء اعلب فأجد كل

 : ي
 احي  أب 

( ا تحيل أل  كول ا تيء ان ابع هو ا ل اتيء 76
 ا ا ب انجودة اعلب  جده 

 ( ا تحيل أل  ف ص ا ا ب انجودة أك ر ان  77
 ( أ ال     إ جيد أ ل اتيء اعلب3)        

 
ي 78

ي انفخيرية ان  
( انعدد انحتو ع ا م الأ اب 

سلف صهي ا ا ب انجودة     إ جيد أ ل اتيء 
 اعلب 

 
 
 

•  
ً
ينتج اص ع اكليت اسح ا تتبع كتلتهي توزيعي

ي    سطه ان سيب 
ً
 ات  افه  𝒌𝒈 𝟔𝟎طبلعلي

ت كيس اسح ا   𝒌𝒈 𝟐انحعلير   إذا اخت  
 : ي
 احي  أب 

ا
 فأجد كل

ً
 عشوائلي

( ا تحيل أل كول كتلة انكيس أك ر ان 79
𝟔𝟎 𝒌𝒈  

ا ح كتلة انكيس بي   80
    𝒌𝒈 𝟔𝟓( ا تحيل ال ت  

𝟔𝟐 𝒌𝒈 
 
 

,𝑿~𝑵(𝝁( إذا كيل 81 𝝈𝟐)  كيتا انقلحة 
ي تقيب   

𝒙)انحعليرية ان   = 𝒛)هي   (𝟏𝟎 = 𝟏) 
ي تقيب  

𝒙) انقلحة انحعليرية ان   = هي   (𝟒
(𝒛 =  .(𝝈)    (𝝁)فأجد  لحة  (𝟐−
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  600اعد ت إذا كيتا ( 82
ً
طينب تتبع توزيعي

ي    سطه ان سيب 
ً
 8 ات  افه انحعلير   73طبلعلي

انطلبة انخحسي      ر إدارة انحدرسة تكريم 
ان يصلي   على أعلى انحعد ت ان بي   هؤ ء 
  .  انطلبة، فحي أ   اعدل نلطلبة انخحسي  

 
 

ة بيستعحيل اضيد 83 ي ب   
 
(  عيج انتلوث ف

ية انضيرة   يي ، إذا كيل عدد انخ  ي انبكت   نلبكت  
ى يتغ   بحعدل   ي انب   

 
نك  اللل   ان انحيء ف

𝑵′(𝒕) =
−𝟐𝟎𝟎𝟎𝒕

𝟏+𝒕𝟐   لث 𝑵(𝒕)  عدد انخ  ي

ية نك  اللل   ان انحيء بعد   ان  𝒕انبكت  
ً
يواي

  𝑵(𝒕)استعحيل انحضيد فأجد 
ً
بأل انعدد  علحي

ي نلخي ي هو 
.   5000ا بتداب   خللة نك  اللل  

 
 

( أخذ أ حد ي ا ب انسليرات انحيرة ان أايم  84
نه ، إذا كيل ا تحيل أل تح  سليرة  ح اء ان   ا   

نه هو   .𝟎ايم ا      3أجد أ تحيل ا  ر أك ر كم   𝟏
 سليرات     شيهد ا حد ا ل سليرة  ح اء  

 
 

ي أ د   •
 
إذا كيل ا تحيل ال  كول يوم ايط  ف

.𝟎الأسيبيع هو   𝟕   :  فأجد اي لىي
ي هذا  4ل  كول ( ا تحيل أ85

 
أ يم ايط ه ف

 ا سبوع
ي هذا  86

 
( عدد الأ يم انحتو ع أل تكول ايط ة ف

 الأسبوع  

 (𝑽𝒂𝒓(𝑿))( انتبيين 87

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
ك88 ض أل ات  و ي( تنتج أ دى انشر ري  زيا  يف  

ت تو  ك   ير رة على تصف ن    ان انزيا  ال 
 
ً
 طبلعلي

ً
ي انقواري  توزيعي

 
يتبع  جم هذا انزيا ف

ي    ات  افه انحعلير     𝐦𝐥 𝟓𝟎𝟔 سطه ان سيب 
𝟑 𝐦𝐥   ير رة   100إذا ا توى ص د ق على 

ي هذا 
 
 أجد عدد انقواري  ف

ً
توضع عشوائلي

ي ت و  ك  ا هي زي
  جحه أ   ان  انص د ق ان  

ً
تي

 تصف ن   
 
 


